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ES 10 DV S Scriptor fine iuxta 
antiquat , ac nobilis , in referencbu 
gratia indtkri nos iubtt agros ferti- 
les , qui plus multo afferunt quanti 
acceperunt. Ego tJMarine fi 'vo- 
luntati reffonderet facultas feraces 
agros non mirarer modo , verum 
# etiam fuperarem . Enimuero ingenijmei quafi ager haud 
fcio, an poti orem quam te colonum agnofi at , qui dum «o 
patria corporis verius alumna, quam animi , in alienas ter- 
ras ingeniorum altrices vna tecum extraxifii , quaficolui- 
jli agrum , quam autem gentem ad DoBorum multiplici- 
tatem fex annis vna peregrinati non adiuimus f Superio- 
rem Germaniam omnem percurrimus : inferiorem totarru, 

tA x Tclgium- 
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TSelguimqu: luflraeeimus : duos' annos confodimus in 2 bT* 
tania^: Galliam deinde peragrauimus , (tf Italiam noni- 
tterfam , quas inter gentes , quot ego Dotlores natius fum 
( natius autem fum plure s ) tot agro tu quafi prafecifli o- 
perarios . Accipe igitur ex culto agello , eo quo tibi offertur 
Jludio , huius anni frutlum ( praeteritorum enim ideo non 
obtuli, quia f rutius dare tibi nolui nifprxguBatos proba* 
tosque ) qui f forte minor eBfemcnte, totus eB certe quem 
meffui : talisque qui a Domino omnibus Reipublica noBra 
muneribus perfuntlo fisam mutuabitur amplitudinem 
fuumdecuf. 

Vale. 2{*gufj i$- Kal. lunij DCVl. 
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MARINI 

G H E T A L D I 

.. V A R I O R V M 

PROBLEMATVM 

- COLECTIO- 

NTER Problemata, qusconftruere 
aggredior, funt quaedam IoannisRe- 
giomontani , quorum Geometricam 
conrtruftioRc ipfc non exhibet, quam 
uis ea Algebricc,vel pa finusexplicet. 
At problemata, quae 'Algebrice expli- 
cari poffunt, dummodo quadratorum 
mctamxquationcsnoexcedant, pof- 
funt quoq; & Geometrica ratione co- 
ftrui.qua methodo, quave ratione , in 
in libro de refolutione.&copofitione abunde explicabimus. 
Inrerim problemata illa Regiomotani Geometrice conti ru5, 
quae vt ab alijsdignofcantur.erunt Lia margine notata, reliqua 
verd partim 4 Clauio , & Griembergerio, quorum in Mathe- 
maticis difciplinis prreftantiam nemo non nouit, nemo non 
admiratur, parti m a Iacobo Reftio, cuius breui aliquid illuce- 
fcet ingenij.mihi propofita fuerunt ad conftruendum, partim 
i me ipfo excogitata. 

Perpendicularis trianguli vocatur ea refla linea, quae ab aa 
gulo verticis caditin bafim ad reCtos angulos. 

Segmenta baiis dicuntur ea qua: fiunt 4 perpendiculari. 

L E M M J L 

D fF F ERET^Tl A fermentorum bafis trUn£u* 
li maior ejl quam laterum differentia^. 

Exponatur enim triangulum ABC, in quo perpendiculaffs 
AD iccct bafim in duo fegmentaBD»DQS£ centro A, interi 

oallo 




i VJK10KVM PR02LEM 

uallo AB, quod (it latus minus,dc 
fcribatur circulus BFE fecans la- 
tus AC in E, bafim vcrd BC.in F. 

«ft igitur la terum AB, AC, diffe- 
rentia EC, differentia ver6 Teg- 
mentorum BD.DC, ipfaFCfunc 
j. Ttrif. * enim BD.DF squales, &quo- 
*iam AC ad centrum pertingit, 

• Tn '1 • jpfius pars exterior EC minima* 
erit incidentium circuloab eode 
C punftojquare FC differentia Tegmentorum bafis, maior erit 
quam E C, differentia laterum, quod erat oftendcndiim . 

L E M M A II. 

C f duo reclangula fuerit Aqualia, fuerint autem ftd 
quadratmlaterum primi, aqualia quadratis laterum-» 
fecundi, latera primi lateribus fecundi aqualia erunt, matus 
xidelicet maiori, minus minori . 

Sit re&angulum ABC squa- 
le re&anguloDEF,& quadrata 
AB, BC, fimul Tumptasqualia 0 B C 

quadratisDEEFfimul Tumpris. 

Dico rcftas AB,BC reftisDE o "H E F 

EFsqualeseffe, maiorem vide ' ~ ' ‘ ' > 

licet maiori, minorem minori. 

Quoniam enim quadrata AB, 

BC aqualia Tunr quadratis DE, EF, &re£tangulum ABC squa- 
le reftangulo DEE, quadrata AB.BC.vnacum reftaguio ABC 
xqualia erunt quadratis DE . EF, vnacum reftangulo DEF, 
duplicentur reftangulalABGDEF, quadrata igitur AB, BC.vna 
e stiiti. cum duplo re&anguli ABC hoc eft* quadratum AC, squale 
*. sttiM . erit quadratis DEEF, vna cum duplo re&anguli DEF.hoc *eft 
quadrato DF, quare & retta AC squalis erit rcTtsDF. IamTc- 
j. inisti. ccntur i pTs AC, DF, bifariam in G, &: H, erunt igitur AG, DH, 
squales, & squalia quoque earum quadrata, fed quadratum * 
A(j squale ell redfangulo ABC, vna cum quadrato GB,& qua 
s. tuiti . drafum * DH squale re&angulo DEF,vni cum quadraro HE, 
reilangulum igitur ABC, vni cum quadrato G B squale erit 
♦ redlan- 
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COLLECTIO 'f 

reflangulo DEF.vna cum quadrato HE.auferanturiequalia re 
&angula ABC DEF, reliquum igitur quadratum GB, reliquo 
quadrato HEacqualc erit , vndeSi rc&aGBarqualis redfct HE, 
<quare per additionem, fubdu&ioijcm aiquaiium squalibus 
erit AB squalis DE, &rcliqua BCsqualis reliqua: EF, quod 
erat oftendendum. 

• 

Problema I. 

IA AT A perpendiculari , differentia Uterum triangu* 
lh& differentia fermentorum bafs ijnuenire trian - 
lulurru. 


Sic data perpendicularis trianguli AB, differentia laterum Prti. t). 
BC, 5 c differeda Tegmentorum bafis,Z,oporietinucnire trian /<* /«*»• 
gulura.Inclincnturai re&os angulos AB, BC.ipfaqueBA du- d,d,trU -^ 
plicctur in D, in & in ca ponatur CE squalis Z, eft autc ipfa Z, 

' «x antecedere, ni. 



quod primo lo 
co prsmifTum 
cftLcmate.ma 
ior quam B C, 
dcinde,pducat 
CB inF.vt fit 
BF squalis BE, 
&iugaturFD, 
&,pducat quo 
qucABinG.vt 
fit EG squalis 
DF,ipfi autem 
BC parallela a- 
gatGH.fecans 
ECcontinuata 
inH.Scineafu 


matur HI squalis EC, reliqua ver6 IG fecetur bifariam , 8c ad 
reftos angulos in K a rcfta linea KL aquali ipfiBA,8ciungan- 
tur GL,LH,in triigulo igitur LGH perpendicularis LK squa- 
lis eft AB ex conftru&ione, & 1H differentia fegmentoru GK, 
KH squalis EC,hoc eft ipfi Z.Supcxcft igitur, vt differentiala- 
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g VAKIOKVM PKOBLEM. 

terumLG.LH aequetur ipfi BC, id autem ita fiermanifeftum ' 

Centro L.interuallo LG.defcribatur circulus fecas redam 
HL,continuatam in pundis M . N , differentia igitur laterum 
t- *■<«*. LG.LH erit NH,& circulus MGN tranfibit per Ijfunt* enim 
GK.KI aequales, &: LK perpendicularis eft ipfi GI. 

Quoniam igitur MHfeda eft in N.quadrataMH.HNxqua 
lia* erunt duplo redaguli MHN,vna cum quadratoMN, hoc 
eft vMcum quadruplo quadrati LG , diameter enim MN du- 
pla euLGfemidiametri.fedduplum redanguli MHN.atquale 
eft duplo redanguli GHI , & quadruplum quadrati LG.^qua- 
le quadruplo quadratorum GK,LK,hoc eft quadratis GI DB, 
funtenim GI,DB ipfarum GK,LK dupla:, ergo quadrata MH, 
HN aequalia erunt quadratisGI.DB.vnacum duplo redangu- 
f SttSdi . Ji GHIjfcd quadratum GI vni cum duplo redanguli GHI,* x- 
qualecft quadratis GH.IH.hoceft GH,EC:quadrata igit MH, 
HN quadratis GH, EC, DB aequalia erunt , fcd quadrato EC ae- 
qualia sut quadrata EB,BC,hoc eft FB,BC,ergo quadratis MH 
NH, quadrata GH,DB,BC,FB pqualia erunt, quadratis aut DB, 
FB sequatur quadratu DF, hoc eft EG.ergo quadrata MH.NH 
aequalia erut quadrat js GH, BC , EG, fed quadratis EG, GH ae- 
quatur quadratum EH,ergo quadratis MH,NH aequalia erunt 
quadrata EH.BC. 

Et quoniam ratione parallelarum BC,GH> eft vt EH ad GH, 
itaEC,ideft IH ad BC.redagulum EH BC fub extremis xqua- 
leerit redangulo GHI fub medijs , hoc eft rcdangulo MHN , 
fed & quadrata EH.BC ofteia funt aqualia qqadratis MH.NH, 
ergo ex antecedente, quodlecundo loco praimifTumeft Lem- 
mate, reda MH ipfi EH erit atqualil &c NH ipfi BC, quod erat 
oftendendum. ConftrudumcfF igitur triangulum LGH in 
quo perpendicularis LK xqualis eft AB, ipfaverd NH diffe- 
rentia laterum, xqualis BC,ac denique IH differentia Tegmen- 
torum bafis, xqualis Z,quod erat faciendum. 

COHSECTARlVM. 

Itaque erit vt reda, qu? poteft differ€tiam quadratorum ex 
diffcrcntijslatetu videlicet, &fegmentorum bafis, ad redam, 
qua: poteft quadratum perpendicularis dupla:, & prardidam 
quadratorum differentiam, itadifferetialaterum ab bafim, Sc 
ita differentia Tegmentorum bafis ad laterum aggregatum . 

Eft enim vtEBadEG,hoccftadDF,itaBC,vciNHad GH, 

& 
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COLLECTIO I 9 

& Ita EC.feu IH ad EH , hoc eft ad MH.cui aqualis eft compo- 
fitaexGL,LH. ' r . 

Ia numeris fit LK 20, NH 27, IH n. erit GH 6 j , compofi- 
taexGL, LH 77, vnde LG 25, LH 52. 

EftenimvtL j 6 o,adL i 9 do,ideft vtLs>,adL 49 /cu j,ad 
7 , ita 2 7» ad (5 ita 3 j, ad 77- 

LEMMA. 


*D ECTM <{U4 potefl quadratum compofutxlaterilut 
trianguli, minus quadrato differentia JegmentorurfL» 
hufts, maior eft perpendiculari dupla . 

Sit triangulum ABC, in quo perpendicularis A D, fccer ba- 
fim B C in duo fegmenta imqualia BD, DC.quorum differen- 
tia fit B E, &c continuetur BA m F.longitudine A C, erit igirur 
BFcompofitae ex lateribus B A, AC, aqualis, itaque iniplaBF, . 
deferibatur femicirculus BGF.m quo accomodetur BG aqua- 
lis BE, &c coneftatur GF, rcfta igitur GF poterir quadraiu B F, 
compofitae ex lateribus, minus quadrato G B, hoc eft BE diffe- 
rentiae Tegmentorum bafis : angulus enim BGF tn femicirculo 
reftus eft . Dico ipfam GF maiorem efle dupla perpendicula- 
ri AD. Quoniam enim quadratum BF conftat quadratis B A*- 
A F, &£. duplo re&anguh B A F, duplum verdre&anguH B A F, 
maius eft duplo quadrati AD, nam vtraque ipfarum B A, AF 
maior eft ipfa AD.quadrata quoque B A, AF fimul maiora funt 

duplo quadrati AD.proquS 
titate quadratorum BD DC: 
quadratu igitur BF quadru- 
plo quadrati AD multo ma- 
ius erit, quam pro quantita- 
te quadratorum BD.DC.fcd 
quadratu BF maius eft qua- 
drato GF,pro quatirate qua- 
drati GBtantum.hoceftBE, 
ergo quadratum G F, maius 
erit quadruplo quadrati AD, 
hoc eft quadrato AD duplae, quare & GF major erit, quam AD 
dupla, quod erat oftendendum. 



B Problema 



io VARIORVM PR07SLEM. 

Problema 1 1. 


Y ^AT A perpendiculari , aggregato laterum trianguli , 
& differentia fegmentorum hafis , inuenire triangu- 
lum^ . 


Sir clara perpendicularis trianguli A , aggregatum alterum 
B.SC differentia fegmentorii bafisCD. Oportet inuenire trian- 
gulum : i punfto D, ipfi CD ducatur perpendicularis DE, Si itl 
ea ponatur CE aqualis ipfi B,& defcnbatur fcmicirculu* EFiX . 
in quo accomodetur D F, 
fqualis duplp lpfius A, hoc 
autem heri poteft, nani ex 
antecedere Lemmate, ED 
. imior eft quam A dupla, 
conettaturigiturEF.cui g- 
qualis ponatur EG.ipfi au- 
tem DC parallela agatur 
GH.fccans F.C in H,3£ po- 
natur EI aqualis CD, reli- 
.qua veto IH fecctur bifa- 
riam, & ad rettos angulos 
inKd rcftaKL aquali ip- 
fi A, &tconedantur EL, 

LH, Sc centro L,interual- 
loLH, defcnbat circulus 
HMN, iecans EL produ- 
fta m pun&is M, N. Quo- 
niam igirur ex Lcentioca 
dic in IH perpendicularis 
LK fecans iplam IH bifariam , circulus cuius centrum L trar* 
fiens per H , rranfibit 8 t perL Et quoniam fefla eft EN inM, 

7 , St t iti. quadrata EM, EN # aqualia erunt duplo reftanguli MEN.vni 
cum quadrato MN, hoc eft cum quadruplo quadrati LH, dia- 
meter enim MN dupla eft LHfcmidiametri, fcd duplum re- 
ftanguliMENaoualceft duplo rc&anguli IEH ,& quadru- 
plum quadrati LH aquale quadruplo quadratorum LK KH 
boc eft quadratis D F, 1 H, funt emm DF, IH jpfarum LK, KH 

dupla 
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COLLECTIO 

duplas, ergo quadrata EM, EN xqualia erunt quadratis DF,IH, 
vna cum duplo redfanguli 1EH: quadrato autem 1 H, vna cum 
duplo reftanguli IEH, *aequalia tiint quadrata E I,E H, hoceft 
CD.EHi quadratis igirur EM. EN, quadrata DF, EH.CD.r- 
qualia crunr.led quadrato EH xqualia funt quadrata HG.EG, 
hoc eft H G. E F, ergo quadransE M, EN xqualia etunt qua- 
drata DF, C D, H G, E E, at quadrata DF, EF xqffaiia funt qua- 
drato E D, quadrata igiturEM, E N xqualia erunt quadratis 
ED, C D, H G, fed quadrata E D, CD quadrato EC funt xqua- 
lia, ergo quadrata EM, EN quadratisHG, EC, aequalia erunt .* 

Et quoniam propter parallelas CD, HG eft EH.adHGficut 
E C, ad CD.hoc eft ad El,roftangulum IEH lub extremis , hoc 
eft M E N xqualc erit rc&angulo E C H G fub medijs , fed Sc 
quadtata EM, EN oftenla funt xqualia quadratis HG, E C, er- 
go ex Lemmate 2, quod primo Problemati premi (Tum eft re- 
£UEM xqnalis erit ipfi HG , &c ENcompofita videlicet ex la- 
teribus EL, LH xqualis EC.hoc eft ipfi B, eft autem & perpen- 
dicularis LK xqualis ipfi A ex conftru&ione, &c EI differentia 
fegmentoiumEK, KH.xqualisCD. Conftrudum eft igitur 
triangulam ELH, quale conftruendum proponebatur. 

CO<NSECTARlVM. 

Itaqueeritvt rettaquxpoteftquadratumcompofirxex la- 
teribus trianguli, minus quadrato differennxfegmentoiu ba- 
fis, ad reitam qua: poteft quadratum prxdi&x compofitx.mi- . 
cus quadrans , qux fiunt ex differentia fegmemorum bafis , 8£ 
perpendiculari dupla, ita com polita ex lateribus ad bafim , 5 c 
ita dijfercntia fegmenrorum bafisadlaterumdifFercntiam. 

£(1 enim vt ED ad E G. hoc eft ad E F, ita EC, vel E N, cui ae- 
quali s eft compotita ex E L, LH, ad EH, & na CD hoc eft E I, 
ad HG hoc eft ad E M. 

Sit LK zo.copolita ex EL, LH 77.EI j 3, erit EH6 j,EM 27* 

. vndeEL yx. LH 2j. 

Eft enim vtL 4840. ad L 3240, ideftvt L 121, ad L 8t , fcu 
quod idem eft vt 1 1, ad 9, na 77, addj.fiiita 3 3, ad 27. 

LEMMA 

Si ab angulo verticis trianguli dutta re&alinca fecueritbi- 
fauam ba%n , £c angulus verticis fuerit acutus , illa reda linea 

B 2 fecans 




,e VJRIORVM PROCLEM. 

fecans maior erit quam dimidia bafis, non autem quam pars 
diametri circuli circa triangulum deferipti ea fcilicctqu» 
in portione in qua eft triangulum, comprehenditur. Si verd 
angulus verticis fuerit obtufus, illa fecans minor erit dimidia 
bafe, non autem prarditta diametri parte. 

Cadat ab angulo verticis tria- 
guli AGB reftt linea GElccas 
bafim AB bifariam in E,d£ cir- 
ca triangulum AGB circulus 
defcribarur,cuius centrum fit 
D.&riun&aED producatur ad 
circumferentiam in F. Dico 
exiftente angulo A G B acuto, 
ipfam GE maiorem cfTcquam 
AE.non autem quam EF. Con 

trauero exillcte angulo AGB 

obtulo, ipfam GE minorem efie quam AE.non autem quam 
EF.sit primum angulus AGB acutus, ergo porriocircub AGB 
7. Tntji. maior erit femicirculo, Sc centru erit inter E, F, maior * igitur 
erit EG quam AE, minor vero quam EF, pars videlicet diame- 
tri circuli, qua: in portione AG B comprehenditur. SivcrA 
punfhim G fir idem quodF, erit G E xqualis ipfi FE,immo ea- 
dem, non autem maior. 

Deinde fit angulus AGB ob- 
tufus, erit igitur portio circuli 
• AGB minor femicirculo, &C 
centrum D erit extra lineS FE , 
f. Terta, itaque GE * minor erit quam 
AE, maior vero quam F E, at fi 
pun&um G fuerit idem quod 
F, etitGEarqualis ipfi FE, im- 
sio eadem, non aurem minor, 
quare confiat propofitum. 


Problema III. 

*9 M e^ bafe trianguli , angulo verticis, cUtajuts 

reSla lineatu* a elato angulo dutta fecat bafim bifa « 
itmiiit. riam t inutnire triangulum . • % 

~ Sit 
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COLLECTIO. 13 

Sit data bafis trianguli AB,datus quoq; angulus ad verticem 
squalis angulo C, ac data denique reda linea , qus a dato an- 
gulo dudatecat bafim bifariam.fitZ, oportet inuenire trian- 
gulum- Secctur AB bifariam in E, & in ea deferibatur portio 

circuli AGB, quae fufeipiat an- 
gulum xqualem angulo C > &£ 
per pundum E , dccentru cir- 
culi, quod fit D, ducatur reda 
linea EDF vfque ad circumfe- 
rentiam portionis. Siigitur an 
gulusC fuerit acutuj.ex ante- 
cedente Lem mate erit Z, ma- 
ior quam A E, non autem qua 
F E, fi verdobtulus.ipfaZ mi- 
nor erit quam AE, non autem 
quam FE, quocunque igitur 
cafu circulus defcnptus ex E 
centro ad mteruallom red£ Z 
aequale,fccabit,ve) tanget por- 
tionemcncuii AGB,del'cnba- 
tur, &c fecer.vci tangat in G,3C 
fungantur AG, GB, GE, trian- 
guli igitur AGB, angulus AGB 
ad verticem squalis eft angu- 
loCiportio enim circuli AGB 
fulcipit angulum xqualem ip- 
fi C, eft autem & balis lpfa AB 
data, & GE lecas ipum bafim 
bifariam , xqualis ell Z darx , 
quare fidum et! quod opor- 
tebat. 

At verd fi datus angulus C fuerit redus, oportebit datam Z, 
«qualem efle dimidiae bafi AB,& omne triangulum icdanga- 
lumfupra bafim ABconfiitutum problema efficiet. 



Problema IV. 


1 iliis. 


CECET retfa linea angulum adverticrm triangvlibi- 
/artam, & cadat tn bafim non ad reflus angulos . Da - '*» : 


lifjHi.tio' 
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** VARIORVM PROBLEM. 

tis portionibus bafs ,fjt) angulo, cpuemipfa linea cumbafe^ 
conjlituit, inuenire triangulum _> . 

Sint datx portiones bafis A B, B C, angulus aurem quem li- 
nea fecans cum ipfa bafcconftituit,fit xqtlalis angulo ZOpor- 
tet inuenire triangulum, pona 
turindiredum AB,BC, Sife- 
cetur AC bifaria i n D perpen- 
diculariter a reda D E , & fiat 
anguloZ?qua'is angulus CBF, 

Si produda FB occurrat redas 
DE in E, Si per pundaAEC» 
circulus deferibatur, quem fe- 
cet reda BF in F, Si iungantur 
AF, FC. Qnpniam igitur DE 
fecat ACbitaria ,8i ad redos 
angulos, erunt circumferenti? 

AE, EC aequales 5 quare Si an- 
guli AFE.EFC aequalibus cir- 
cumferentiis infiftcntes erunt 
a:q ales , rcdaigitur*FB fecat 
angulu A FC aduertiefi trian- 
guli AFC bifariam , cft autem 
& angulus CBFxqualis angu- 
lo Z ex conftrudione , Si por- 
tiones bafis A B, B C, fiint ipfas 
datae . Conftrudum eft igitur triangulu AFC, quale conftruen- 
dum proponebatur . 

LEMMA I. 

dua ftEta linea circulum fecent , & extra ipfum con- 
ueniant , erit prima ad fecundum ficut pars exterior fe ■* 
eunda ad partem exteri orem prima. 

Secent circulum fub cen- 
tro H defcripru.dux line? re 
dx AB , AC, Si extra i pium 
. conueniantin A, Si fintpar- 
te^exterior»* ipfarum AD, 

AE-Dico efle AB ad AC fi- 
cutAEadAD. Quoniam 
cnimrcdangulumBAD *- 
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quale eft repagulo CAE, erit AB, ad ACdicut AE ad AD, quod 
erae oitendendum . 

LEMMA II. 


^ l bafs trianguli fuerit latere maiori maior , dupla late - 
rum differentia, differentiam fegmentorum bafis ex- 
cedet . 


Sir triangulum ABC, cuius bafis BC fit maior latere maiori 
AB, centro A, iutcruallo AC,dcfcribatur circulus CEF , fc- 
cans latus AB productum in piin&is F, G, bafim vcroBC in E, 
fle cadat in BC perpendicularis AD.erit igitur laterum AB, AC 

differentia BF, differentia verd 
fegmentorum BD,DC ipfa BE, 
a:quales*enimfunt ED.DC, 
DicoduplamBF maiorem efle 
ipfa BE. Quoniam enim BCma 
ior ponitur quamB A, erit du- 
pla BC maior quam dupla B A , 
Sc confequenter multo maior • 
quam BG- Er quoniam ex ante- 
cedente Lemmate eft vt BC, ad 
BG, ita BF ad BE, duplaris antecedentibus, erit vt dupla BC, ad 
BG,ita BF dupla ad BE, fed duplaBC maior ponitur quam BG, 
ergo Sc BF dupla titior erit quam BE, quod erat demonftrai^ 
dum. 

Problema V. 



differentia laterum trianguli, & differen- 
tia fegmentorum bafis , datoque exceffu inter latus 
Ptatus, bafim, inuenire triangulum . -> . 

Sit data differentia laterum trianguli AB, diffe^ntia feg- 
mentorum bafisZ, Si cxceffusinterlatusmaius.&bafim.AE. 
Oportet inuenire triangulum. Duplicentur AB, AE.hsc in M» 
illa in C, Sc fit prt mu cxcdTus penes bafim, ergo ex anteceden- 
te quod fecundo loco praimiffum eOLemmare.cnt AC maior 
quam '4 ab ipfa igitur AC auferatur CD $qualts Z,Sc Hac vt AD 
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ad D C, ita MB ad BG, maior igitur erit BG quam BM. quia ft 
DC maior eft quam AD : auferantur aequales B C, BA. reliqua 
igitur CG maior erit quam reliqua M A, & cum fecctur CG bi- 
fariam in L>erit quoque LG maior qua EA , inipfaigitut LG 



fumator LF «qualis E A, & centro L.interuaJlo L C , vel LG, 
deferibatur circulus CIG- Similiter &: centro B.interuallo BF, 
alius circulus dclctibatur fecans priorem in I , &c concdantur • 
BI.LI.ipfam aurem BI fecetcirculusClG inH, perpendicula- 
ris verd LK, in K . Quoniam igitur A B, B C, iunt «quales ex 
eonftrudione,&: «quales quoque CL, LG.erit AG lpfiusBL 
dupla, & quoniam BI fuperat ipfam BL.exceflu LF.hoc eft AE, 
fuperabit BI dupla duplam BL , hoC eft ipfam AG,excdfu AE 
• duplo, hoc eft exceffu A M, quare MG ipfius BI dupla erit . Et 
quoniam eft vt ADadDC, ita MBad BG, erit componendo, vt 
AC hoc eft vt BC dupla ad DC,ita MG hoc eft BI dupla ad BG, 
&fubduplatis antecedeinibus.erit vt BC, adDC, ita BI ad BG , 
fedvrBI ad BG, itaeftBCadBH.ergovt BCadDC, iraeru BC 
ad BH.xqualis igitur erit BH differentia fegfcenroru m BK,KI, 
ipfiDC,hoceft Zdatx, eft autem BC different ia latciu BL, 
LI, squalis ipfi ABexconftrudione exceftu:, LF, quo bafis 
'Blluperat latus maius BL,squalis EA dars. Conftrudum eft 
igitur triangulum BLI, quale conftruendum proponebatur. 

■C ON S E CT ARIV M. 

Itaque erit vt exceffus.quo dupla differentia laterum trian- 
guli lii perat differentiam fegmentorum bafis, ad compofitam 
ex differq^tia larcrum , *V duplo exceffu, quo bafis latus maius 
excedit , ita diflFei entia fegmentorum bafis ad aggregatum la- 
terum, &c iradifflrentialaterumad bafim. 

Cu m eni m fit A D ad DC,ficu t M B ad BG, erit permutando » 
Vt AD adMB, itaDChoceftBHadBG, & confcquenterita 
BC ad BI,eft enim BC ad BI, ficut BH ad BG. 

Sit 
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SitBCi2,BH 16, LF+.eritBG Koceflcornpofita ex lateri* 
busBL, Ll40.bafisver6BI 30, vndcBL2tf.LI 14. 

Eft emmvt 8, ad 10, ita 16, ad 40, &ua 1 2, ad 30. 

Si vero exceffus fuerit penes latus. 

Erit vt exceffus inter differentiam fegmerorum baffs, Se du- 
plam differentiam laterum trianguli , ad exceffum imer diffe- 
rentiam laterum, & duplum cxceffiim quo la r us maius fu perat 
baffm, ita differentia Tegmentorum bafi>, ad aggregatum late- 
rum, Se ita differentia laterum ab bafim. 

Sit enim triangulum ABC, in 
quo perpendicularis A D, 1 'ecet 
bafimBCinduofegmenta BD, 

DC, &c larus A B, quod Iit maius 
latere AC excedat bafim B C; &C 
centro A interuallo AC delcri- 
batur circulus fectns bafim BC 
in E , latus vero BA produ&um 
in punttisF, G.crit igirurlateiu 
AB, AC differentia FB differen- 
tia vero Tegmentorum BD DC, 
ipfaBE- Duplicetur FB111H & 
producatur BC in L’,vt fit CL exceffus, quo BAipfam BCTu- 
pqrat.cui exccflui fumantur HM MK «quales, fielumatur quo 
queFN.iqualisBE. Dicovt NH.ud BK.tra elfc BE, ad BG & 
icaBF,ad BC. Quoniam cntmHB.BF iunt «quales excon )ru- 

ftione, Si .t quales quaque FA, 

AG , ern HG ;pfius AB dupla, 

& quoniam BA liipera' bafim 
BCexceffu CL:hoc eiTHM.Tu- 
perabu HG duplam BC excef- 
(ii HM duplo, huceft exceffu 
HK, ergo KG ipiiusBC dupla 
erir. 

Er quon a eft * vt BF, ad BE, 
ita BC.ad BG. dn pl It IS ailf CCC 1 LcfT9 t 
dcnnbns.crii vt HFad BE, h >c 
eft ad FN, ira KG ad B G, di- 
uidendo.vrNH id NF. itaBK, 
ad RG, aedenique permutan do, em vt NH au LK, ua NF, buc 
eft BF. id BG. quod eftd pn m um. 

Qu uniam igitur eft vt N H, adBK,itaBE,ad BG, vt aute BE, 

C ad 
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ad BG, ita BF ad BC, erit vt NH, ad BK, ita BF, ad BC, quod le- 
cundo loco erat demortftrandum. 

Sit BF 4. BE 10» C L 5, 
erit BG compofua ex late 
libus B A, AC jo.bafis ve- 
rd BC 12, vnde AB 17 , 

AC 15. 

Eft enimvt 2,ad6,it4 
io*ad jo.&ita4,ad 12. 

Rutfusfit BFs, BEu, 

CL 4 » erit compofita cx 
lateribus B A AC j j, balis 
vero BC 1 y . vnde AB 1 9, 

AC 1+. 

Eft enim vt i,ad j,ita n.ad jt,& ita 5, ad 15. 

Sit denique BF 6 BE 10 CL 1, erit aggregatum laterum BA» 
AC 20,bafu vero BC 1 2, vnde AB 1 3, AC 7. 

Eft enim vt 2, ad 4, ita lo.ad 20.84 ita 6, ad 1 2. 

Quod fi nullus fuerit exceflus inter duplam difFerentiam la- 
terum trianguli , 84 differentiam Tegmentorum bafis ( hoc au- 
tem accidit > quando Tegmentorum differentia dupla eft diffe- 
rentia: laterum) non vnum triangulum problemati iarisfaCict, 
fcd infinita: conftrui enimpoffunt infinita triangula, vt quai 
funt differentiae in vno, eidem fint in omnibus, led priufquarfl 
huiulmodi conftru&ionem exhibeamus, fequens Lemma de* 
monftrabirnus . 



LEMMA 

C 7 differentia, fegtnentorum bafs trianguli fuerit dupLu 
differentia Uterum, latus matus excedit bafm,excejju 
dimidia laterum differentia aquali . 

Sit rriangulum ABC, in quo perpendicularis A D, fecet bl- 
fini BC in duo Tegmenta BD , DC , & centro A,interuallo AC» 
quod fit mi nus latus, delcribatur circulus Tecans bafim BC,in F» 
latus verd AB produdium in pun&is E. G.erit igitur laterum 
AB, AC differentia BE, differentia verd Tegmentorum BD,DC» 
3. x trtf. ipfa BF, Tunt * eriim FD, DC a:qualcs,fit autem BF dupla lpfiu* 
BE . Dico latus AB cxcedcrc bafim BC,caccfiu dimidias BE.se- 

quali 
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quali, fecetur enim BE bifariam in H . Quoniam igitur BF po- 
nitur dupla ipfius BE,& eft vt BF.ad BE.ua BG,ad BC, erit quo- 
que BG, dupla ipfiusBC,&: quoniam GE dupla eft ipfius AE,& 
BE dupla ipfius E H, rota GB ipfius AH 
dupla erit: aequalis igitur eri r AH, ipfi 
BC. ergo AR fuperabit iplam BC.excef- 
fu HB , fed HB eft dimidia ipfius BE, er- 
go latus AB excedet , bafim BC exceffii 
xquali dimidia; BE, quod eratdemon- 
ftrandum . 

Conftrudio prardi&i cafus , in quo 
nullus eftcxceftus inter duplam diffe- 
rentiam laterum trianguli , &c diffe- 
rentiam Tegmentorum bafis. 

Sit igitur datadifferentialaterum BE, differentia Tegmento- 
rum bafis Z,quae fit dupla ipfius BE.ergoex antecedente Lem- 
mate latus maius trianguli excedet bafim , Se exceflus xqualis 
erit dimidia; BE,his igitur datis.Oportet inuenirc triangulum. 
Producatur BE, ad quodcunque pun&um G , ea tamen cautio- 
ne , vt BG fit maior quam quadrupla B E, &: circa diametrum 
EG dcicribatur circulus cuiulcentrum A , ipfumque circulum 
tangat lefta linea BH,inH. Quo- 
niam igitur EGpofita eft maioi qu5 
BE quadrupla, redlangulum E B G, 
hoc eft quadratum BH maius erit 
quadruplo quadrati BE. hoc eft qua 
dratoZ.eft enim Z, quadratum qua- 
druplum quadrati BE,quia Z. dupla 
ponitur ipfius B£, ergo &BH maior 
erit quam Z, fi igiturcentro Binter- 
uallo re&xZxquali circulus deferi- 
batur.fecabit circumferentiam cir- 
culi Tub A centro deTcripti, inter punffa E, H, dcicribatur, & Te- 
cer inF.Sciun&a BF producatur inC,&iungamr quoque AC, 
& in BC ducatur perpendiculari* AD, erit igitur legmentord 
BD, DC, differentia BF.larerum vero AB, AC, differentia BE, 
eft autem BF xqttalis Z ex conftru&ione , & BF. ipfa data, Sc 
quoniam BF dupla eft ipfius BEcx antecedente Lemate, trian 
guli ABC latus AB excede bafim BC, dimidia BE.Conftruttfi 
eft igitur triangulum ABC,&c.quod faciendum erat. 




X» VARIORVM PROBLEM. 

C 0 *N S E C T A R l V M. 

Conflat igitur infinita triangula conftrui poflc, ita vt diffe- 
rentia laterum 8r (egmentorum exiftentes in ratione dupla, 
fmt in omnibus eardetn, atque latera maiora excedant bafes.v- 
no eodemque exccffu , dimidia videlicet laterum differentia 
re£l* enim BG compofit® ex lateribus BA, AC terminus G, 
non eft piaefinitusnlla enim poteft effe , & maior &: minor ac- 
quiritur tantum vt quadruplam BE, excedat. 

SuBE2,BF4. larus AB excedet bafim BC, &exccflus erit 
nempe dimidia BE , compofira vetdex latenbus BA, AC, po- 
teft elTc 9, 10, 11, 12, veleriam maior, Colum requiritur, vt fu- 
peret numerum 8 , nempe quadruplam BE . Similiter & bafis 
BC poteft etTc 5 , 6 , 7, 8 , velc. iufc inquc longitudinis ipfa4, 
maioris. 

Problema V I. 

1 ""\ AT A bafe trianguli angulum reEtum fultendenttu , 
^ & differentia laterum, muenire trtangulunu . 

Sit data bafis trianguli angulu re- 
Sum liibtendens AB, differentia la- 
terumZ. Oporrer inuenirc triangu- 
lum . Ducatur ipfi AB perpendicula- 
ris, &a:qualis AC.Siiun&a BCfiat 
d amerer circuli , cius igitur circum- 
ferenriatianribit per A.inipfoautcm E 
circulo CAB accommodetur CE ®- 
qualisipfiZ, .V iungatur EB,& in ea 
(umarur BF a*qualis EC.vel Z, reliqua 
EF lecem r bifariam in D perpendicu|ariter a refla DG ,a-qua- 
li ipfi DE, vel DF, V iungatur BG, erit igitur laterum DB , DG 
trianguli DBG differentia FB,hoc cft Z data . 

Et quoniam reftus eft angulus CEB, in femicirculo.quadra- 
tum CB,teqnale erit quadratis EB, EC.hoc eft FB. FB, fed qua- 
drataEB. *FB, dupla lunt quadratorum E D,DB, hoc eft DG, 
DB , ergo quadratum CB duplum erit quadratorum DG DB , 
fcd duplum cft fit quadrati AB , ergo quadratum AB, aequale 

erit 
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etitqaadiatis D3 DG hoc eft quadrato GB, quare & reda AB 
aqualis reda: GB. Conftrudum eft igitur triangulum DBGre- 
dangulum inD cuius laterum DB, DG d ffe.-en(iaFB,xqualis 
eld Z dats, &c bafis GB angulum redum fubtendens xqualrs ip- 
fi AB quod erat faciendum . 

ALITER. Ducatur, vt prius ipfi AB perpendicularis, & 
aqualis A C, & iunda C B fiat diameter cuculi, in quo accom- 
modetur CE aqualisZ.fc iungatur EB.ctti perpendicularis aga 
tur AD, ipfi autem ED ponatur xqualis DF.& ntnganttir AE , 
,, AF. Quoniam igitur anguli A E B, 

ACBin eadem portione circuli cxi- 
dcntesfunt inierlexquales.&eftfe- 
nuredus ACB.erit &: AEBfemire- 
dus : angulus autem EDAredusefl 
ex conltruftione reliquus igit DAE 
fcmiredus erit: tres enim inrerni an 
guli trianguli EDA duob. redis funt 
^quales, angulus igitur AED angulo 
E AD fqualis crir, quare & latus DA 
lateri DE, vel DF, vnde laterum DA, 
DB differentia erit F B . Ec quoniam latera DE, DA trianguli 
EDA reqttalia funt lateribus AD, DF trianguli ADF, vrrunque 
vrrique.&angiliad D xquales, nempe redi, erunt ipfa trian- 
gula xqualium laterum, Sqangulomm, latus iguur AF, lateri 
AExquale erit, 8£ angulus DAF xqualis angulo DAE. fed o- 
ftcnlus eft femifedusDAF. . ergo & DAF lemiredus erit , at 
que adeo totus angulus E AF rcdus erit , &c ideo xqualis redo 
CAB. ablato communi angulo CAF.reltquus iguur FAB reli- 
quo E AC erit xqualis, funt autem dc latera A F, AB trianguli 
AFB aqualia lateribus AE, AC trianguli AEC, vtrunquc vtri- 
que.eig l&cbafisFB bali EC, hoc eft ipfi Z aequalis crir. Ad 
datam iguur b ifim ABconllitmum ethriangnUim ADB, cuius 
larcrum DA , DB differentia FB xqualis eftZ , daix.quodctat 
faciendum . 



f 9 .St(M9 
di • 


C ONS ECT AKW M. 

Itaque exceflus, quo duplum quadrari 4 bafe fubtendente 
angulum redumrnanguli , luperat quadratum diffcrentix la- 
ter nm.xquabs eld quadrato aggregati lare um. 

Exceflus enim quo duplum quadrati AB luperat quad. amm 
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FB.hoc eft cxceflus, quo quadratum CB fuperat quadratfi CE, 
eft ipfum quadratum EB, compofita: videlicet ex lateribus. 
AD, DB. 

Sit AB io, FB 2, erit compofita ex A D, DB 14, vnde DA 6, 
DBS. 

Duplum enim quadrati ex 10, eft 200, quadratum verdex 2, 
eft 4, cxceflus, igitur erit 196, pro quadrato compofita: ex la- 
teribus AD, DB, vnde radix quadrata numcti 1 96, qu* eft 14» 
erit ipfa compofita. 


LEMMA. 

R £ CT A linea, qua poteji duplum quadrati ex hafts 
fubtendente angulum retium trianguli , non ejl minor 
aggregato laterunu. 

Sit triangulum ABC re£langnlum in A, 
cuius bafis BC. Dico rettam , qute poteft 
duplum quadrati BC, no efle minorem ag- 
gregato laterQ AB , AC , Producatur enim 
BAin E,vt fi: AEarqualis AC- fi igitur late- 
ra AB, AC fint atqualia.eui IB dupla ipfius 

AB, & ideo quadratum EB.quadrupluerit 
quadrati AB. led quadruplum quadrati AB 
atquaie eft duplo quadrari BC, ergo quadra 
tum EBduplo quadrati BCsequal e erit. «£ confeqtienter refta , 
qu? poteft duplum quadrati BC 1 pfi EB aggregato laterum AB, 

AC, erit tequalis, non aurem minor. 

Si vero latera AB,AC non (inr atqua 

lia erit alterum altero mainsfir maius 

AB , & ex eo abicindatur AD aiqualis 

AC, vel AE. Quoniam igiturquadra- 
1 t.SnuAi ta BE,BD *.cqiuliafunt duploquadra 

torum BA. AE.hoc eft duplo quadrati 
BC , duplum quadrati BC, maius erit 
quadrat oBE tantum ,&coniequenrer 
xe&a.qux poteft duplum quadrati BC, maioripfa BE , hoc eft 
aggregato laterum AB, AC, non autem minor. Quocunque 
igitur caiu acia, qua: potat duplii quadrati ex bafe iubtenden- 

tc 
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te angulum rcdumtriangulinon cft minor aggregato lateri , 
quod erat oftendendum . 

Problema VII. 


bafe trianguli angulum reBum fui tendent e , 
O* aggregato laterum 3 muenire triangulum 


Sit data bafis trianguli anguli re 1 * 
Q dum lubrendens A B , aggregatum, 
latcruinZ, oportetinucnire ttiangu 
Ium. Ducatur ipfi AB perpendicula- 
ris, & xquahs AC , & iunda CB fiat 
diameter circuli, ipfa igitur CBcx 
antedente Lemmate, non erit mi- 
nor quamZ.ideoque in circulo, cir- 
ca diamerrum CBdcfcripto poterit 
aptari reda linea ipfi Z «qualis , ap- 
tetur & fit BE , &iungatur EC, cui «qualis ponatur BF, reliqua 
EF fecetur bifariam in D perpendicularitcr d reda DG, «quali 
ipfi DF.vel DE, Sciungatur BG, erit igitur EB, hoceftZxqua- 
lis aggregato laterum DB, DG. Etquoniam redus eftangu- 
lusCEB in femicirculo, quadratum CBxquale erit quadratis 
EB, EC, hoCeft EB, FB, fed quadrata EB , FB * dupla tum qua- 
drarorum ED , DB hoc eft DG DB , ergo quadratum CB du- 
plu m*rit quadratorum DG, DB, fed duplum eft& quadrati 
AB, ergo quadraty m A B, «quale erit quadratis DB, DG , hoc 
eftquadratoGB, quare Screda AB «qualis red« GB. Con- 
ftrudum cft igitur triangulum DBG redangulum in D, cuius 
aggregatum laterum DB. DG,xquaJeeftZ darx, Sebalis GB 
angulum redum fubrendens «qualis ipfi AB, quod erat facien 
dum . 

ALITER Ducatur vt prius ipfi AB perpendicularis, Se 
«qualis AC, Se iunda CB fiat diametcrcirculi , in quo accom- 
modetur BE «qualis Z, diameter enim CBoftcnfa eft non mi- 
nor quam Z, ipfi aurem E B ducatur perpendicularis AD.Se 
jungatur AE. Quoniam igitur «quales funt anguli ACB. AEB, 
funt enim in eadem portione circuli , erit angulus AEB fenu- 
redussquia femiredus cft St ACB, fed redus cft angulus EDA, 
reliquus igitur DAE trianguli DAE, cut quoque femiredus, 

omnis 
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omnis enim trianguli.tres interni an- • 2 

guli duobus redis funtatquales, angu- 
lus igitur D A E angulo DEA atqualis 
erir, vnde& latus DE lateri DA erit 
aquale, addita communi DB.compoft- 
ta igitur ex lateribus AD, DBxqualis 
erit ipfiEB, hoc eftZ date . Ad datam 
igitur baftm AB conditurum edtrian- 
gulu DAB redangulum in D, cuius ag- 
gregatum laterum DA , DB a-quale cft 
Z data;, quod faciendum erat. 

C OKS ECT ARlV M. 

Iraque exccfTus , quo duplum quadrati ex bafe fubtendente 
angulum redum trianguli fuperat quadratum aggregati latc- 
lum, aequalis ed quadrato differentia: laterum . 

Rcfumpta enim primae condrudionis figura, exccfTus , quo 
duplum quadrati AB, hoc eliquo quadratum CB (iiperat qua- 
dratum EB.ed ipium quadratum EC, hoc ed FB differentiae vi- 
delicet laterum DG DB. 

Sitbafts GB to.compoftracx lateribusDG, DB 14, erit FB 
differentia laterum DG, DB 2 , vnde DG 6, DB 8. 

Duplum enim quadratum ex io, clf 200 , quadrarum vero 
ex 14, cd 196 .excefTus igitur erir 4, proquadrato differentia: 
laterum DG, DB.vnde radix quadrata numeri 4, qua: eft 2, erit 
ipla different ia. • 


c 



LEMMA. 

I 


F E ER ET^TI cA fermentorum bafts trianguli 
ad differentiam laterum eadem habet rationem quam 
aggregatum laterum ad bafm . 


Sirrrangulum ABC. in quo perpendicularis AD fecctbafim 
BC in duo legmenta BD. DC,& centro A.imeruallo AC,quod 
Otiatus minus, dcfciibatur circulus CEF iecans bafim BCmE, 

latus 
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latus verd AB produ&um in pnn- 
ftisF.G, erit igitur laterum AB» 
ACdifferenua BF. aggregatum 
veto BG.stque differentia fegmc- 
torum BD, DC, erit BE: lunt enim } 
a:quales # ED . DC > Dico e(Te BE » 
ad BF ficut B G i ad BC : re&angu- 
lum enim EBC arquale eft rettan- 
gulo FBG, quare conflat propoli- 


tum. 


Problema VIII- 

ly^TA di ferenti a figmentorum hafs fuhtendentis 
angulum reEtum trianguli , & aggregato laterunu , 
inuenire triangulum i» . 

Sit data differentia Tegmentorum bafis fubtendentis angu- 
lum re&um trianguli Z , aggregatum autem laterum AB, 
Oportet inuenire triangulum. Ducaturipfi AB pcrpendicu- 
laris,&: zquaiis AC,8c iungatur CB,in eaque delcribatur lemi- 
circulus, cius igitur circumferentia tranfibitper A, in lpfo au- 
tem fcmicitculo accomodetuc 
CD zquaiis Z. & jungantur DB, 
DA, ipfi autem CD zquaiis po- 
natur BE , & per E > ipfi DA pa- 
rallela agafurEF, fecans AB, in 
F, reliqua AF fecetur bifariam , 
8c ad re&os angulos in G.a refla 
G H iquali ipfi G A, vel G F, Sc 
iungatur HB. Quoniam igitur 

S arallelx funr DA, E F ex con- 
ruflione, erit vt DB, ad EB, ira 
AB ad FB, &vt quadratum DB 
H x ad quadratum EB, hoceflCD, 

ita quadratum AB ad FB quadratum , & componendo .erit vt 
fumrna quadratorum DB, DC , hoc eft vt quadratum CBfeu , 
quod idem eft,vt duplum quadrati AB, ad quadratum EB, ita 
fumrna quadratorum AB, FB, hoc eft ♦duplum quadratorum 

AG, GB, vel GH, GB, ad quadratum FB,& lubduplatts antece- 

D dentibus. 
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dent ibas , erit vr quadratum AB ad quadratum EB , ita fummd 
• quadratorum G H, GB, hoc eft quadratum HB, ad FB quadra- 
tum , vnde vr AB ad EB, ita erit HB ad FB,3i permutando, vt 
ABadHB, ita EBadFft. Iam agatur GI perpendicularis ad 
HB,& ipfi HI squalis ponatur IK, differentia igitur Tegmento- 
rum H 1, 1 B, erit KB, 8i ideo ex antecedente Lemmate, eritvt 
AB ad HB, itaKBad FB. fcdoftenfumeft vr AB adHB ,itacffe 
EBad FB.crgo vt KBadFB, ita erit EB ad FB, squalis igitur erit 
KB ipfi EB.hoc eft Z dars, eft autem 8i compofita ex lateribus 
HG.GB, squalis ipli AB; Conftrudum eft igitur triangulunt 
HGB reftangulum iitG , cuius aggregatum laterum HG > GB , 
squale eft AB dats, Si KB differentia tegmentorum HI» lB,ai- 
qualis ipfiZ.quod erat faciendum , 

.ALITER. DuCatur vt fupri 
ipfi AB perpendicularis, 8 i squa- 
lis AC, Si iun&a C B, fiat diameter 
. circuli B A C, cuius centrum E , in 
ipfo autem circulo accommode- 
tur CD ^qualis Z,Si iurigantur DB, 

AE , fe mutuo fecaritcs in H , Si ex 
H ducatur ipfi AB perpendicularis 
HG. Quoniam igitur redus eftatv 
gulus A(j H, & Temiredus GAH , 

. . i . .erit # quoque & reliquus GH A fd- 
' r,m ’ miredus, Si ided ipfi G AH atqui 

lis, vnde latus HG squale ent farcri G A, addita communi GB* 
compofita igitur ex lateribus HG, GB. erit squalis ipfi AB . 

Iam agaturGI perpendicularis ad HB.SicenrroG.interual* 
ioGA, vel GH.defcqbarurcirculus AHF,fecans DBinK, ip J 
fam vero AB in F, & iungatur A K , d.fferentia igitur fegmen- 
i.tm». f° rum HI, lB.eritKS, funt * enim squales H LlK.&quo* 
" niam artgulus AGH ad centrum redu s eft cx conftrudiond « 
• eritangulus AiH ad circumferentiam fcmiredus.fed femire- 
dus eft Si angulus ADB,e(I enim ^qualis femiredo ACB,cutil 
vterque, eidem circumferentis AB infiftat , ergo reliquus ari- 

f "UlusD A K, trianguli D A K redus erit, Si ideo squalis redo 
AC, dempto communi angulo CAK, reliquus D AC reliquo 
KAB squalis erit , fed Si latus AB squale eft latfcri AC ex coh- 
ftru£bone>& latui AKsqualelateri AD ratione squalium an- 
gulorum AKD, ADJC, ergo Si bafis kB trianguli AKB, squalis 
•rit bafi D C trianguli ADC , Confttudum eft igitur triangu- 
lum 
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lum GHB reftangulum in G. cuius aggregatum laterum HG, 
G B , aiquale eft tpfi A B , & KB diftetemiafegmentorum H I, 
IB, squalis ipfiDC.hoc eft Zdats, quod erat faciendum. 

* In hac figura ducenda eft linea Ak . 

C OTIS ECT AKlV M, 

Itaque erit vt refta > qux poteft duplum quadrati aggregati 
laterum trianguli , minus quadraro differentias legmentorum 
bafisad aggregatum laterum , ita differentia Tegmentorum ad 
differentiam larerum » 8e ita aggregatum laterum ad bafim . 

Refumptaentm prime coftru£tionis figura.eft vt DB ad AB, 
jta EB , hoe eft KBad FB , & ita AB ad HB, eft enim ABadHB, 
ficutKBadFBj 

In figura fecundae coftruftionis.fimilia funt triangula A13D, 
HBA . Ium enim anguli ADB, HABxqualcs,ofteniuseft vter- 
que icmireftus , & angulus ad B communis vtrique. vt igitur 
PB ad AB, ita ent AB ad HB,& i ta KB ad FB.cft enim kB ad FB, 
ficut ABadHB. 

Sic klV7,compofit.icxlareribusHG.GB 3 sierit FB 5»HB 25, 
yndeGBao.GH iy. Eft enim vtL 2401, hoc eft vt 49, ad jj, 
ita7,ad5,iS£itai>,ad2j, 

lemma 


r\ r FF E\ETiT 1 A fermentorum bafsfubtende n 
tis angulum retium trianguli, minor efl quam retia > 
qua potejl duplum quadrati differentia laterum . 

Sit triangulum ABC reflangulum 
inA.inquo perpendicularis AD, fe- 
cet bafim BC, induo fegmenta ins- 
qualia,BD,DC,& centro A, inter- 
uallo AC, quod fit minus latus, deferi 
batur citculus CEF , fecans bafim BC 
in E, latus vero ABprodudlum mpun 
ftis F , G , erit igitur laterum AB, AC 
differentia BF, differentia verd leg- 
mentorum BD.DC ipfaBE, funt enim ED,DC, **qualcs,- Di- , 
co ipfam BE minorem effe quam redtaquxpot eft duplum qua 



, Ttn<i 
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dratiBF- Quoniam enim eft BC ad BG. ficut BFadBE, erit vt 
quadratum BC ad quadratum BG > ita BF quadratum ad qua- 
dratum BE.&: duplatis antecedentibus, ent vt duplum quadra- 
ti BC ad quadratum BG, ita duplum quadrati BF ad quadratum 
/»/«•«». BE, fed oftenfum *eft quadratum BGminuselTe duplo qua- 
d * p"“ dratiBC.crgo&quadratumBEduploquadrati BF minus erit, 
p'r7i‘”“ <l uarc & rc ^ a BE minor erit quam rcfta , qua: poteft duplum 
n 7 ‘ quadrati BF, quod erat demonftrandum . 

Problema I X. 


'TW7’ A differentia Jegmentorum ha fis fid> tendenti s an~ 
^ gulum retium trianguli , & differentia laterum ; in - 


uenirt triangulum. j . 

Sit data differentia fegmentoru 
bafis angulum re&um fubtenden- 
tis Z.Scdifferentia laterum AB. O- 
portet inuenire triangulum. Pona- 
tur ipfi AB , atqualis & ad angulos 
re&os AC,& iunda CB fiat diame- 
ter circuli , ex antecedente igitur 
Lemmate, CB maior eft quamZ: 
ideoque in circulo circa diametru 
CB deferipto, potetit aptati reda linea ipfi Z xquaiis", aptetur, 
& fit BE, & iungatur E C, cui xquaiis fumatur B D, & iungatur 
quoque DA , & ei parallela agatur EF, fecans B A conrmuatatn 
in F, & lecetur FA bifariam in G , a perpendiculari GH xquali 
ipfi G A, vel GF, 5 c iungatur HB: triangulum igitur GHB reda- 
gulum eftinG,&: differentia laterum GH, GBeftipla AB da- 
ta.Iam agatur ipfi HB perpendicularis GI.& fumatur IKxqua- 
lis IH , Quoniam igitur parallela: fani EF, DA ex conftrudio- 
ne, erit vt DB , hoc eft EC, ad EB , ita AB, ad FB , & vt quadra- 
tum EC ad quadratum EB , ita quadratum AB, adFB quadra- 
4i.primi tum , & componendo vt fumma quadratorum EC, EB , hoc* 
eft vt quadratum CB , fcu quod idem eft duplum quadrati AB , 
, g. titS- dd quadratum EB, ita erit lumina quadratorum AB , FB, hoc * 
di eft duplum quadratorum FG , GB , vel GH , GB ad quadratum 
EB,&:fubduplatis antecedentibus, erit vt quadrarum AB, ad 
quadratum EB, ita fumma quadratorum GH, GB, hoc eft qua- 
dratum 
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dratum HB , ad FB quadratum : quare vt AB, ad EB , hoceft ad 
Z.ita erit HB, ad FB, fed vt HB, ad FB, ita eft AB.adKB, ergo vt 
AB adZ, tta erit AB, adKB, squales igitur erunt KB, &Z. 
Conftrudum eft igitur triangulum GHB rcdangulumadG. 
cuius laterum GH, GB differentia eft ipfa AB dat a,& KB diffc- 
rentia (egmentotum HI, 1B aqualis data Z,quod facere opor- 


ALITER Inclinentur* 
vt prius ad angulos redos AB. 
fi f <- V^NB AC aquales, &iundaBC fiat 

diameter circuli,in quo acco- 
N, \ modetur ipfi Z {qualis BK:eft 

/ J autem ex antecedente Lem- 
z J mate diameter BC maior qua 

i Z,&concdatur AK*,cuiper- 

pedicularis ducatur kF. Quo* 
niam igitur angulus F A k minor eft redo FAC, & angulus 
AkFrcdus, erunt ambo fimul duobus redis minores, quare 


coibunt reda: B A, kF : coeant in F , circa diametrum FA de- 


feribatur circulus cuius centrum G, is igitur circulus tranfibit 
per k, quoniam redus eft angulus AkF. Deinde producatur 
Bk donec lecet circulum AkF, in H : mferiusaurem demon- 
ftrabimus redam Bkfccare circulum, non autem contingere, 
5 c iunda GH, ducatur ipfi HB perpendicularisG I . Quoniam 
igitur HI , Ikfunt xquales , differentia fegmentorum H I, I B, 
erit k B, cui xqnalis eft Z data. Similiter differentia laterum 
GH, GB eft ip(a AB data, fnpcreft igitur vt angulus HGB fu re- 
dus, id autem ita fit manifeftum. 0 


Quoniam enim fcirmcdus eft angulus AkB(cft enim aequa- 
lis leimredo ACB, vterquecideim circumferentiae ABinfiftit^) 
eft autem AkF, redus ex conftrudione, reliquus FkH iemire- 
Quserit : tres enim anguli AkB, AkF , FkH duobus redis funt 
sequalcs , & quoniam angulus FGH ad centrum duplus eft an- 
guli FkH ad circumferentiam, $c eft (emi redus FkH , erit an- 
gulus FGH redus, quare Si HGB i edus quoque erus Conftru- 
dum eft igitur triangulum GHB redangulum in G- cuiuslate- 
rumGH GB lifflrentiacftiptaABdata.&kBdifferentiafeg- 
xnentouim HI, IB squalis ipfi Z. quod erat faciendum. 

At verd redam Bk lecare circulum.ita demonftrabitur . Si 


enim non fecar.tangir : tangat fi poffibile eft , contadus igitur 
erit in k angulus GkB » erit redus , fcdfcnurcduscft AkB. 

quia 
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quia «qualis eft femire&o A C B , ergo &c reliquus AkG femi- 
rc&us erit, fcd angulo AkG «qualis eft angulus GAk , ratione 
«qualium laterum G A, Gk, ergo & ipfc GAk femire&us erit, 
ablato igitur fcmireffo angulo G A k a refto G A C , reliquus 
/C AC erit femiretftus, fcd ipfi kAC «qualis eft kBC , funt enim 
ineadem portione circuli, ergo&ipfckBC femire&us erit, 
quare fcmirefto ABC «qualis, quod eft abfurdum ; non igitur 
Bk tangit circulum, fcd lecat, quod erat demonftrandum . 

CONSECTARIAM, 


Itaque erit vt reda , qu« potcft duplum quadrati differenti® 
laterum*trianguli minus quadrato differenti® fegmentorum 
bafis, ad differentiam laterum, ita differentia fegmentorum 
adaggi^egatum laierum, &c ita differentia laterum ad bafim , 

Ikcfumpta enim primxconftrudionis figura, eft vtDB , ad 
BA, ita EB ad BF, hoc eft vr EC,ad BA. ita Bk, adBF, & ita AB, 
ad BH. eft * enim eadem ratio AB ad BH . qua: kB ad BF. 

In fecunda conftrudioms figura, lund i k C , fimilia erunt 
triangula A kC, F k B. nam angulus A C k «qualis eft angulo 
A Bk., quia ineadem funt portione circuli , quoiuam refli 
funt anguli CkB, AkF, hic ex conftrudione, illcex vi femicit- 
culi, &£ ideo «quales, addito communi angulo Aa.'B, totus an- 
gulus AsC toti FxBxqualis erit, ac reliquus reliquo, vt iguur 
KC, ad CA , vel ad AB, ira erit «B ad FB, Sc ita AB, ad EH , eft * 
Zx ttm. e»im ABadBR, ficutirBadBF. 

i» prtt.i SitABs>i,tfB 119, erit FB 22i ,HB 169, vndcGB ijfi.GH 
«5- 

Eft enim vt L 240 1 , hoc eft vt 49 , ad 9 j, ita j 1 9, ad 22 j , & 
ita 91, ad 16?, 


Problema X. 

Y^ato vno ex lateribus trianguli angulutn reflsirrt-) 
ambientibus , & differentia inter reliquum latus > 
bajim,inuenire triangulum . 

Sit 
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Sitdatum vnum ex lateribus trianguli angulum re&urn am- 
bientibus A, data quoque differentia inter reliquum latus. & 
bafimBC.Oportetinucniretriangulum. FratquadratoA ae- 
quale rc&angulum BCD > &£ circa diametrum DB deferibatur 

circulus cuius centrum E , ip- 
fum autem circulum contin- 
gat reda CF in F,&. iungatut 
EF, erit igitur rc&angulutn 
BCD aequale quadrato FC, 
fed xqualeell &: quadrato A 
ex conftru£hone, quadratum 
igituc FC quadrato A xquale 
erir.quare refta FC aequali* re&£ A. Eli aurem * St angulus tf.Ttrty 
EFCredhis.&bafis EC differt i latere EFpcr BC.xquales enim 
funr EF.EB ex definitione circuli. Conlhuthim efUgitur trian 
gulum EFC, quale conftruendum proponebatur. 

CO*N$ECTJRlVM> 

Itaque , alterum ex duobus lateribus trianguli angulum te- 
&um ambientibus medium eft proportionale inter differen- 
tiam St aggregatum reliqui lateris, & bafis . 

Qjomam enim rcftangulum BCD squale eft quadrato FC, 
erit v t BC ad FC, ita FC. ad DC. 

StrFC i2,BC6,eritDCa4.vndcEC i j,EF 9, Eftcnimvt 
6 , ad 12, ita ia, ad 24- 

Problema XI. *' \ 

t^/^TO 'vnoex-latcribus trianguli angulum reBurru 
^ ambientibus, & aggregato relicui lateris, bafisiin - 

uenire triangulunu . 

Sit datum vnum exlateribus trianguli angulum refhim am- 
bientibus A, darum quoque aggregatum reliqui lateris, St ba- 
fis BC .oportet muenirc triangulum . SecerurBC in D , vt re- 
ftangulum BCD fit «quale quadrato A, & circa diametrum 
BD circulus deferibatur cuius centrum E, dpunfto autem C 
ducatur CF circulum contingens in F,& iungatut EF. Quo- 
niam igitur C F contingit circulum in F,re&angulum BCD, 

«quale 
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aequale erit quadrato FC, fcd 
aquale eft & quadrato A, ex 
conftru&ione , ergo quadra- 
tum FC q xadrato A , squale 
erit,vndc&rrc&a FC aequalis 
erit re&s A . Conftrudtum 
eft igitur triangulum EFC re 
£langulum in F, cuius latus 
FC squale eft ipfi A, & compofita ex reliquo latete FE,& bafe 
EC squalis BC dats, quod erat faciendum . 

COKS&CTARIVM . • 

Itaque alterum ex duobus lateribus ttiangoli angulum re- 
ftum ambientibus medium eft proportionale inter differen- 
tiam, &C aggregatum reliqui lateris, & bafis . 

Quoniam enim re&angulum BCD squale eft quadrato FC, 
erit vtBC , ad FC, ita FC , ad DC. 

Sit FC 12, BC 24, erit DC 6 , vnde EC 1 j,EF 9, Eft enim vt 
24, ad 12, ita i2,ad<$. 

Sex Problemata proximfe prscedentia propofita funt dc 
triangulo rcctangulo tantum, fex verd qus fequuntur pro po- 
nuntur dc omni triangulo, f 

Problema XII. 


T) AT A bafe triang uli , differentia laterum , & angulo 
'vertict sinuent re triangulum . 

v 

§it data bafis trianguli Z, differentia laterum AB.angulusad 
verticem squalis angulo G . Oportet inuenire triangulum, 
Ponatunamiiaumlid fitiilud rriangulum DAG, cuius ba- 
lis AG cftd squalis ipfi Z, & angulus ADG aduerticem squa- 
lis angu! 0 C,ac denique differentia laterum DA , DG , qus fit 
ABeftopofirione.ac magnitudine data. Quoniam igitur DA, 
DG differunt per AB erunt DB , DG squales, itaque centro D 
interuallo DB, vel DG dei cnbatur circulus, quem fecet AD co- 
tinuata in F , & iungatur BG . Quoniam igitur datus eft angu- 
lus ADG, dabitur 5c angulus FDG,vt reliquus e duobus re&is 

ergo dabitur quoque dc angulus FBG,vt dimidius anguli FDG, . 

eft ' 
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eft enim angulus FDG ad centrum duplus anguli FBG , ad ctr- 
cttmferentiam, fed politione eft BP.& pofuione quoque pun- 
ftumB, erit * igitur politione ic BG, Sc quoniam in ipfan i BG 
* dato pun&o A du3a eft AG magnitudincdara.dabi tur * ipfa r " m Du 
_ x AG pofitionequoquc, quate* ile Dst \ 

, pun&umG, fed datur, & angulus- 

DGB:c cni m ^qualis angn lo DBG, 
i» aequalibus exiftcntibusDB,DG:er- , 
go dabitur *GD pofitionc.quare * •> 

& pun&u quoque D dabitur. Quo- w ' * 
niam igitur datae funt politioue cx 
tremitates A, D, G » datarum poli- 
tione AD,DG, i pfx quoque *ma xt.aeu 
gnitudinedata: erunt. 

Componetur autem fic . Produ- 
catur AB in F , & fiat angulus FBG 
xqnalisdimidioeius.qucm rclm- 
i Sjt quiteduobustettisanguiusCihoc 

/ i eft dimidio anguli H,& in BG po- 

nat AG «qualis Z, &C angulo GBD 
$qualisconftituatur angulus BGD, 
erunt igitur squales DB, DG, qua- 
re differentia lateru DA DG trian- 
guli DAG, erit ipla AB data. De- 

feribaturex Dccntroadintetuallum DG.vel DB, cuculus, qu£ 
fccet AFinF, erit tgitur angulus FDG ad centrum, duplus an- 
guliFBG ad circumferentiam, fedeiuidem anguli FBG duplus 
eft quoque & angulus H ex cooftruaione , ergo angulus FDG 
angulo Hxqualis erit , vnde Sc angulus ADG ad vertice trian- 
guli aeq lalis anguloC: ertautemdi balis AG a:qualts datx Z 
ex conftruaione . Conftruaum eft igitur triangulum DAG » 
quod facere opott ebat . 

lemma 

S t Angulus trianguli fuerit centrum circuli , bafs 'veroje - 
mi diameter , ducatur linea reEtanon ex centro cir- 

culi, fed ab alter a extremitate aggregati laterum, confli tues 
cum eo angulum aquale dimidio, qui efl ad 'verticem trian- 
guli, angulo, illa reEta linea in circulum incidet . ^ 
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Sit triangulum DAG cuius bafis AG, Sc centro A , interual- 
lo AG > defcribatu r circulus ,& producatur AD in F , vt fir DF 
squalis DG , aggregatum igitur laterum AD , DG erit AF ; i 
pundto autem F ducatur Fl.faciens 
anguluni AFI, squalem dimidio an y 'X F 

guli ADG ; Dico ipfam FI in circu- 
lum incidere , fi enim non incidir , 
cadit extra qualis cfi FE, itaque con 
tinuctur DG, donec fecct iplam FE 
in E. Quoniam igitur externus an 
gulusADE trianguli DFE, squalis 
eft duobus internis DFE.DEF, quo- 
rum vnus nempe DFE, ponitur dimidius ipfias ADE , erit & 
reliquus DEF tpfius ADE dimidius^qnales igitur erunt angu- 
li{DFE, DEF, &C ideo squales redis DF, DE, quod eft abfurdu , 
ponitur enim DF squalis DG.Redla igitur FI in circulum in- 
cidet, quod eratdemonftrandum , 

ALITER Str triangulum, DAG cuius bafis AG,& cen- 
tro D, interuallo DG , defcribatur circulus, fecans AD produ- 
ftamm F, 8e i ungatur FG, erit angulus AFG aequalis dimidio 
anguli ADiGhic e- 
nim eft ad centru , 
ille ad circumi eren 
tiam.Si igitur ex A 
Centro ad interual- 
lu AG circulus de- 
fcnbarur, ipsii tan- 
get, vel fecabir re- 
«a linea FG, ideo- 

que in iplum circulum incidet, quod erat dcmonftrandum. 

Problema XIII. 



bafe trianguli , aggregato laterum , angulo 
lio**™» ‘Verticis, inuenire triangultinu. 

t)i ii trii 

Sit data bafis trianguli Z, aggregatum laterum AB, angulus 
ad verticem aiqualis angulo C. Oportet inuenire triangulum . 

Fadtum iam fir, 6C fit illud triangulum DAG, cuius bafis AG 
•Ilo atqualis ipfi Z , aggregatum verd laterum AD, DG, squale 

ipfi 
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ipfi AB, magnitudine ac politione data;, & angulus ADG ad 
verticem xqualisanguloC. ungitur aurem BG Qmniam igi- 
tur compofiraex AD.DGxuiahs cft ipfi AB. ab/aia commu- 
ni AD , reliqua DG reliqua; DB atqualis erit, & ideo circulus 
ex D centro dcfcnptus ad interu illum DG.tranfibit perB. de- 
feribatur, erit igitur angulus A DGadceuirum,duplu%auguli 

B ad circumferentiam, fed datur 
angulus A DG , ergo dabitur & 
angulus B. & elt pofitione AB, 
ergo *& BG politione erit, fed Du 

in lpfamBGi datopun&o Adu- 
&a ell AG magnitudine data, er- 
go dabitur* ipfa AG politione T>*t. 
quoque, Sedatum* erit pG&um D*t. 
G , & data * quoque politione *>• 

G D , daiur entm angulus D G B, 
quia xqualiseft dato DBG «qua- 
libus exiftcntibusDB,DG, qua- 
re&. punftumD dabitur. Quo- 
niam igiturdata: funt extremira- 
tes A.D.G , datarum pofitione, 

AD , DG ipfx quoque magnitu- 
dine datx erunt. 

Componetur autem Proble- 
ma, hoc modo. Centro A, inter- 
natio datxZ aquali, delcnbatur 
circulus, & fiat angulus ABG «qualis dimidio angui. C. ex an- 

teccdentcigiturLcmmate.reftaBGincidetincirculum iub A 
centro Jcfcriptum, i ncidat in G, &c iungatur AG , &' fiat angu- 
lo B aequalis angulus BGD.erit igiturDG arqualisD B , addita 
communi AD.compofita c?AD . DG, erit «qualis AB. Cen- 
troautemD. interualloDB, yelDGdefcnbaturcirciilusBG, 
erit igitur angulus ADG ad centrum duplus anguli B ad cir- 
cu m fereutiam, Icd & angulus C duplus eft anguli B ex conftrti 
aione, ergo angulus ADE angulo C arqualis erit , e II autem &C 
bilis AG «qualis JarxZ ex conlttudione. ConUrudum cft 
igitur triangulum D AG quale conftruendum proponebatur . 

lemma. 

Si duo Anguli in ratione dupla eidem circumferentia cir - 
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culi infjlerint , duplus autem, fuerit ad centrum, alter ad 

circumferentiam erit . 

Tnfiftant duo anguli GDF , 

GBF eidem circuli circumfe- 
renti* GF.& fit angulusGDF 
ad centrum circuli, irque du- 
plas anguli GBF , Dico angu- 
lum GBF ad circumfergnam 
eflfe. Si enim non cft adcircii- 
ferentum, erit intra circulu. 

Vel extra , Sit primum fi fieri 
poteft.in ra circulum. &t pro- 
ducatui GBvfque adoreum- 
ferentiam in C, H iungarur 
FC .erit igitur angulusGDF 

adeentrum, duplus anguli GCF ad circumferentiam , fed du- 
plus eft&r anguli GBF e* hypoihefi, ergo anguJuS GBF angu- 
lo GCFarqualis enr, exrernus inrerno.quod cftabfurdum: an- 
gulus igitur GBF noneft in’ra circulum. 

Deinde fir angulus GBF ex- 
tra circulum, iplum igitur circu 
lum fecabit , vel vtraque reftaru 
GB, FB, vel falrem vna : fecet ip 
fa GB in punfto C.&mnsatur 
FC, erit igitur angulusGDF. ad 
centrum, duplus anguli GCF ad 
circumferentiam;fed duplus etl 
& anguli B exhypothefi, ergo 
angulus GCF angulo B aequalis 
ent, exrernus uit ctno ,quod efl 
ablurdum: angulus igitur GBF 
non cft extra circulum, fedue- 
qucinrra circulum vteft oftenfum, ergoadcitcumferenuarrt 
erit, quod erat demonftrandum. 

Problema XIV, 



differenti* fegrneritorumhafis trianguli, ag* 

gregato *Wl° verticis, muetnre triang ulu, 

iit 
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Sit data differentia fegmentorum bafis trianguli AB, aggre- 
gatum laterum Z , angulus ad verticem «qualis angulo C. O- 
portet inuenire triangulum. 

Inuentum iam fit, & fit illud triangulum DAGinquo per- 
pendicularis DE , te centro D , interuallo DG , quod fit minus 
latus, deferibarur circulus, fecans lams AD produttum in F,ba- 
fimverd AGinB, eninr *iguur BE .EG aquales, vndediffe-j.rw*. 
rentiafcgmentorum AE ,EG erit AB:eft6tgiturip(a ABpo- 
fitione ac magnitudine data, compofita vero ex lateribus AD, 

DG: hoc cftipfaAF,eftdacqualisZ,&: angulus ADG ad verti- 
cem aqualis angulo C, 8 c iungantur BF, FG. Quoniam igitur 

datur angulus ADG, dabitur te 
angulus FDG, vt reliquus b duo 
bus retiis, &: dabitur quoque an 
gulus FBG , vt dimidius anguli 
FDG: angulus enmi FDG ad 
centrum, duplus eft anguli FBG 
ad circumferentiam , politione 
igitur * erit BF, quia pofuione J} , Dnt. 
eft te AB,& quoniam darum eft 
pun&um A, d quo in BFdu&a 
eft AF magnitudine data, dabitur *ipfa AF pofuione quoque, //. n«r. 
Vnde dabitur * te punttum F , te quoniam datus eft angulus n. 
ADG ad centrum, datus erit & angulus AFG ad circumferen- 
tiam, vr eius dimidius, atque data * em politione FG, vnde , 
darum * erit te punftum G . te data * quoque pofuione GD , 
quia datus eft angulus DGF: etenim atqualis eft dato angulo ts ' 
DFG, ruioneatqualium laterum DG, DF , quare damm * erit ntt. 
&:pun£iiimD. Quoniam igitur daniunt extremitates A D, 

G, datarum pofuione, AD,DG , AGipfx quoque magnitudi- • 
ne da a: erunt. 

Componetur autem hoc modo. Producanir AB in G,& fiat 
angulus GBF «qualis dimidio eius, quem telinnuireduob. re- 
£hs angulus C. hoc eft dimidio anguli H . te in BF ponarur AF 
«qualis Z, te fiat angulus AFG «qualis dimidio anguli C, an- 
gulus ver6 FGD «qualis angulo AFG, erunt iguurteqnales 
DG.DF:addita communi AD compofira cx lateribus AD.DG 
trianguli DAG, «qualis eriripft AF, hoc eft Zdatx. 

Deinde centro F), interuallo DG vel DF .deferibarur circu- 
lus FE. Quoniani igitur angui isCdnpIuseltanguli AFG ex 
coniUu&toiic, fumiua te angulus ADG ad centrum duplus 

eiufdem 


Z 
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eiufdem anguli AFG ad circumferentiam , erit angulus ADG 
aduerticem dato anguloC atqualis, quare&angulus FDG 
angulo H, fed angulus H duplus eft anguli FBG ex conftruftio 
ne.ctgo&angulus FDG eiufdem anguli FBG duplus erit, fed 
angulus FDG eft ad centrum , & infiftit circumferentia: F G , 
cui etiam &c angulus FBG infiftit, ergo ex antecedente Lem- 
mate.angulus FBG ad circumferentiam erit . Iam agatur ipfi 
3-Tinij. AGperpendiculaiis DE, erunt igitur *a:quales BE.EG.&i- 
deo differentia Tegmentorum AF., EG erit ipfa AB data. Con- 
ftru&um eft igitur triangulum DAG, vt facere oportebat. 

LEMMA I. 

gr angulus trianguli fuerit centrum Circuit , differentia* 
vero laterum f emi diameter ,{2" ducatur linea reEla non 
ex centro circuli , fed ab altera extremitate dff er entia feg- 
mentorum bajis, confhtuens cum ea angulum aqualem dimi 
dio ; qui e fi ad verticem trianguli , angulo , ilia re EI a linea 
circulum fecabit . 

Sit triangulum DAG , in quo perpendicularis DE fecetba- 
fun AG in E , &c centro D , inreruallo DG , quod fit minus la- 
tus, defcribatur circulus fecans latus AD produdfum m pun- 
ftisH ,F , bafimveto AGin B; laterum igitur DA . DG d.ffc- 
rentia erit A H , different in vet o Tegmentorum A E , E G erit 
AB, iungantur autem BH,FG. Quoniam igiturquadnlaterum 
F G B H eft in circulo , 

. anguli H B G, H F G ex 
aduerfo, duobus refhs 
funr xqualcs, fed Se an- 
guli HBG.HBA aqua- 
Jcsfunt duobus reftis, 
ergo anguli HBG.HFG 
angulis HBG ,HBA ae- 
quales erunt, dempto 
communi angulo HBG, reliquus HFG, reliquo HBA trqualis 
erit , fed angulus HFG ad circumferentiam dimidius eft angu- 
li HDG ad centrum, ergo &angulus HBA, eiufdem anguli 
ADG dimidius erit, Drco igitur circulum fub A centro, inter- 

uallo 
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uallo AHdelcriptum.fecari d BH : manifeftum eft autem ip- 
fam BH in eum incidere , quoniam puntium H eft in circum- 
ferentia, fi igirut eum non iecar , rangit, tangat fi fieri potcft, 
comatius erit in H , &c iungatur BF, ergo retius * erit angulus r ,„y 
AHB, Hc ideo aequalis redo HBF, qui eft infemicirculo; quare 
parallelx *erunt AF, BF.quodeftablurdum.conueniunte- *7 primi 
niminF. Nonigirur BH rangit circulum, cuius centrum A» 
fvd fecat,quod erat demonftrandum. 

LEMMA II. 


G^EC ET circulum fub A centro refla linea B H L, itu 
punctis H, L, & per punctum H , quod fit propius ad 
B, ducatur altera refla AH l . 'Dico angulum IHB mi- 
norem effe reflo . 



Diuidatur enim HL bifariam in E,& iu- 
garur AE, retius igitureritangulus AEH, 
ac proinde angulus EH A reflo minorrtres 
enim interni anguli trianguli AEH duo- 
bus retiis funt squales, fed angulus E H A, 
squalis eft angulo IHB : (untenimad ver- 
ticem, e rgo& angulus IHB, erit retio mi- 
nor, quod erat demonftrandum. 


Problema X V. 


Y\'AT A differentia fegmentorum bafts trianguli,diffe- 
^ ren t ia laterum, & angulo 'verticis, inuenire triangu- 
gulurru . 


Sit data differentia fegmentorumbafis trianguli AB, diffe- 
rentia laterum Z , angulus ad verticem squalis angulo C . O- 
portet inueniretriangulum . 

Fatium iam fit, Si fit illud triangulum DAG.in quo perpen- 
dicularis DE.Sicentro D.interuallo DG. quod fitminus latus, 
delcribatur circulus 1'ecans larus DA in H.bafim vero AG in B, 
differentia igitur Tegmentorum AE ,E G erit AB,diff-rentia 

verd 
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verd laterum DA . DG erit AH. EftA igitur AB pofitione at- 
que magnitudine data.ipfa verd AH efto aequalis datarZ, B C 
anguitic A D G ad verticem xqualisanguloC, & producatur 
AD vfquead circumferentiam i n F, Bc i ungantur HB , BF , FG. 
Quoniam igitur quadrilaterum FG B H eft in circulo , anguli 
HBG. HFG ex aduerfo.duobus redis erunt squales : fed & an- 
guli HBG- HBA duobus redis funt squale*, ergo anguli HBG, 
H FG angulis H BG, H B A squales erunt: auferatur vtrinque 
angulusHBG reliquus igirur HFG reliquo HBA squaliscrit, 
fed angui' is ADG ad centrum, duplus eft anguli AFG adcircu- 
fcrcntiam, ergo ic anguli HBA duplus erit angulus ADG » fed 
sf. D*t datur angulus ADG, dabitur ergo &c HB A , quare dabitur* 
BH pofitione , &: quoniam 
d dato pundo Ain ipfam w 
BHdudacft AHmagnitu- 
j,». Dm. dine dara , dab, t * AH po- *^ c ' 
fitione quoque, & propter 
datum angulum H B F : eft 
enim redus in Icmicircu- 
r»t lo , data * erit B F pofitio- 
mi. om. ne, Bc datu* quoque pun- 

dumF.&idco data * magnitudineH F ,Sc quoniam arqua- 
les funt H D. DF. dabitur pundum D.led datur & pundum G, 
jf. Dm. ergo dabitut DG * pofitione, & magnitudine, led datur BC 
tf.Dm. pundum A » ergo Bc AD > AE pofitione * Bc magnitudine da- 
ix erunt . 

Componetur aurem (ic. 

Centro A, intcruallo rtdx 
Z jquali.dcfci ibatur circu- 
lus, Bc fiat angulus ABH x- 
qualis dimidio anguli C, ex 
antecedente ignur , quod 

E rimo loc<> pixmiflum eft 
,§tnare,BH lecabitiplum 
circulum, letet m pnndis 
H L, 8c per pundum H , 9 
fit proprius ad B , ducatur reda linea A H I , ipfi autem PH du- 
catur perpendicularis BF. Quoniam igitur ex anrecedentc, 
quod lec n do loco prxnufliim eft Lemmate, angulus H B mi- 
nor eft rcd i.aeangulus FBH icdus: erunt ambo fimulduobo* 
jcdi$muioies,fi£ ideo coibunt redxlmc* AI, BF, coeant m F, 

Bc 
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& fecetutHF bifariam in D , & centro D , interuallo D H , vel 
D F, deferibatur circulus , eius circumferentia tranfibir per B , 
propter angulum HBF reftum. Deinde producatur ABdoncc 
fccet circulum FBH inG, &c iunganturDG, FG. Sc ipfi AG du* 
catur perpendicularis DE, erunr igitur squales BE,EG,&: ideo 
differeutiafegmentorum AF., E.G.erit ipfa ABdata. Similiter 
quoniam squales furjt D H, D G vr femrdiametri , differentiae 
laterum AD, DG erit AH.cuj squalis eft Z data cxconftru&io 
nc. Supereft igitur vt angulus A DG aduerticem trianguli 
DAGsqueruranguloC, id autem ira fit manifeftum. (Quo- 
niam enimquadnlaterum F G B H eft in circulo, anguli H B G, 
HFG ex adnerfo duobus reliserunt squales, fed &c anguli 
H B G , HB A funt^rquales duobus reftis , ergo anguli H B G, 
HFG angulis H B G, H B A squales erunt : dempto communi 
angulo HBG, reliquus HFG reliquo HBA squalis erit , fed an- 
guli HFG ad circumferentiam duplus eft angulus HDG ad 
centrum, ergo & anguli HBA duplus erit angulus A D G , fed 
SC angulus C duplus eft anguli HBA exconftru&ione, ergo 
angulus ADQ angulo C squalis erit, quod oftendi (Te opor- 
tuit 5 Conftru&um eft igitur triangulum DAG, quale eoa* 
ilruendum proponebatur. 

Problema XVI. ' 

0 'vno ex lateribus trianguli datum verticis and 
^ gulum ambientibus, differentia inter reliquum la- 
tus, & bafim, inuenire triangulum _> . 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum verticis am- 
bientibus, AB : differentia inter latus reliquum &: bafim, Z, an- 
gulus ad verticem squalis angulo C . Oportet inuenire trian- 
gulum . 

Fadfcum iam fit, &£ fit illud triangulum ABD , cuius latus AB 
cfto pofirioneac magnitudine datum, differentia verd intee 
reliquum latus AD, 6c bafim DB efto squalis i pfi Z,8c angulus 
D AB ad verticem squalis angulo C. Ponarur autem DGs- 
qualis DB, differentia igitur ipfarum AD, DB erit A G, & lun- 
gaturGB. Qjoniam igitur datus eft angulusDAB, datuscrit 
a^angilusG AB, vt reliquus i duobus redtis, hic autem in pri- 
ma figura ad peumun cafuui pcrtinens,in fecuuda vero figura. ; 

F qus 
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qugad fecundum cafum pcrtiner,angulusDABidem eft quod 
angulus G AB, quocunque igitur cafu datur angulus G A B: elt 
i? D»t. autem pofuione AB, ergo # politione eft Si AG.ledSe magni- 
j/ D»t tudinc, ponitur enim atqualis ipfi Z, ergo *pundumGdaturrt 
te. D»t. erit, fed datum eft & B.etgo*GBpo- 
fitione erit, & magnitudine , atque a- 
deodabiturangulus AGB, quia da- 
tur * triangulum AGBfpecie.Snn fe- 
cuda figura dabitur quoque & DG B, 
vt reliquus e duobus redis, itaque m 
vtraque figura dabitur angulus DBG, 
cft enim «qualis ipfiDGB, «qualibus 
jp d*i. exiftcntibusDG, DB, quare *BD po- 
ji. D*t. fuione erit , Si ideo * pofuione quo- 
jf. D*t g l]e> & p U ndumD,acproptcrea # ip- 
1« BD , AD magnitudine quoque da- 
ta: eiunf. 

Componetur aut hoc modo.Coti- 
ftituamr angulo C, «qualis angulus 
BAD, Si ponatur ipfi Z «qualis A G, Si iungatur G B , Si angu- 
lo DG B «qualis conllituaturangulus-G BD,& BD occurrat 
ipfi A D in D, erunt igitur D G, D B arquales , & ideo differen- 
tia inter latus AD. &bafim DBtrianguli ABD.erit AG.hoc eft 
Z data : eft autem Si angulus D AB ad verticem.acqualis angulo 
Cex conftrudione, & latus A Bipfum datum. Conftrudum 
cft igitur triangulum ABD,vt tacere oportebat, 1 

Problema X V I L 



^ /4T 0 tno ex lateribus tr anguli datum •verticis an- 
gulum ambientibus, datoque aggregato reliqui Uteris 
& bafisi inuenire triangulum* , 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum verticis attt 
bientibus A B , compofita verd ex reliquo latere, Se bafe Z , Si 
angulusad verticem xqualis angulo C- Oportet inuenire triart 
gulum i 

Ponatur iam fadum Si fit illud triangulum ABD.cuius latuS 
AB efto pofuione ac magnitudine datum ; compofita vero e* 
t eliquo latere A D , Sc baie D B efto squalis ipfi Z , Sc angulus 

aduerti- 
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jduerticem A aqualis angulo C Producatur autem AD i n G , 
vt fit DG aequalis DBierit igitur AG equalis compofitx ex AD, 

:DB, &. mugatur GB. Qjnmam igitur pofitionecft A B, & da- 
tus eft angulus A> erit AG *pofitioncdara,fed data clt Jema- J >- DAt - 
gnitudme »ergo 8 c * punftum G datum erit, daturautem &t B, J7 . jut. 
dabitur, *ergoGB pofttionc, &: magnitudine, atque adeo da >(. Dat. 
biturae angulus G, quia triangulum * ABG datur (peciejdl au-a*- D *>- 
tem angulo G aqualis angulus GBD, ratione xqualm DB.DG, 
quare Sc iplc GBD datus erit, politione igitur* erit BD, quare » *. Dat. 

fic^punftumD Quoniam igi-.‘* ,> D *'• 
tur pofitione datarii DB, D A 
dati lunt termini A, D, B, ipfse 
magnitudine quoque data: $- 
runr. 

Componetur autem fic, an* 

gulo Ccodituaturxqualis an- 
gulus BAG, & ponatur AG x- 
qualis i pfi Z, & iun&a G B, conftituatur quoque angulus GBD 
aqualis angulo G, erunt igitur DB, D G aquales, addita com- 
muni DA, compofita ex latere AD,& baie DB trianguli ABD, 
aqualis erit ipfiAG, hoc cftZ dat® :eft autem & angulus ad- 
uerticem A aqualis angulo C cxconftru&ione, & latus AB 
ipfum datum. Conftruftum cft igitur triangulum ABD, quot) 
facerejoportebat. 



Problema XVII I. 

T O 'vno ex lateribus trianguli angulum reSlunu 
ambientibus , datayue differentia fegmentorum bafis, 
inuentre triangulum _>, 

Hoc Problema duos cafus habet propter duplicem lateris 
dati conditionem: latus enim datum lntelligirur interdum mi- 
nus duorum .interdum maius, ad primum igitur cafum prima 
figura pertinet, ad fecundum fecunda . 

Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum rettum am- 
bientibus AB ,data quoque differentia fegmentorum bafis Z. 
.Oportet inuenire triangulum. Inclinentur ad angulos reftos 
AB. AC aquales, 8c coneftaturCB, cui perpendicularis duca- 
jurJBD <3ca:qu alis dimidia Z,&conettatur quoqucCD,-& 

£ 2 centro 
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centro D.interuallo DB defcribatur circulus GBH , fecans CO 
produftam in pun£tis G , H, is igirur circulus tanget rcftam 
CBin B. Deinde circa diametrum CH defcribatur alius circu- 
lus, cui infcribatur C F aequalis A B, Si iungatur F H, &c ipfi CH 
ducatur perpendicularis F I. Quoniam igicurC B tangit circu- 
lum G B H i n B, rcdtangul um G C H atqualc erit quadrato C B , 
fedquadratuCB du- 
plu eft quadrati AB, 
hoc eft quadrati C F , 
ergo 8 c r eft angulum 
GCH quadrati CFdu 
pium erir, fed quadra 
to CF jfcqualeeft re- 
ftangnlum I C H , eft 
ixtercU. enim* CFmedta pro 
9,< ’ port ionalis inter IC, 

CH:re£Vangulum igi- 
tur GCHdupluent 
tcftanguli ICH , at- 
que adeo CG dupla 
ent ipfius C 1 , vnde 
CI.IG erunt aequales* 

Itaque differentia feg 
rricntoru C ! ,1 H erit 
C H , hoc elt Z data , 
eft autem 8i latus FC 
aquale ipfi A B ex co- 
ftruftionc.Si angulus 
CFH infemicirculo 
reftus, Triangulum 
jgitur FCH proble- 
mati fatisi'acit,quarefa£Vnm eft quod oportebat. 

At vero diametrum C H maiorem effe quam AB, in prittU 
figura crtanifefturtt eft , in fecunda ver6 ficdemonftrabirur . 

Sit fi fieri poteft drameter C H non maior ouam A B , ergo 
CG minor erit quam AB dupla : eft enim H G, hoc eft Z mi- 
nor quam A B , qui3 differentia fegmentornm bafis trianguli 
niinoreft latere maiori, quare reftangulum HCG minus erit 
re&angulo fub A B , St altera ipfiiis dupla, hoc eft duplo qua- 
drati AB, fed duplum quadrati AB aquale eft quadrato CB. er- 
go K&angulum HCG minus erit quadrato C B , quod eft ab- 

iurdum f 
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furdum.oftenfumenim eft in elementis ipfi xquale. Diame- 
ter igitur CH maior eft quam AB, quod erat demonftrandum. 

C 0 S E CT AK IV M. . , 

. . * • \ . , 

P rimo igitur cafu.compofita ex dimidia differentia fegmen 
torum bafis, Si ea qua: poteft duplum quadrati lateris dati,plus 
quadratodimidixdiffererix, xqualis eftbafi trianguli quxfiti. 

Secundo cafu , cxceffus quo prxdifla potens fuperat dimi- 
diam fegmentoi;um differentiam, aequalis eft quxfitxbafi. ; 

Refta cnimqux poteft duplum quadrati lateris dati, plqs 
quadrato dimidix different ix tegmentorum bafis eft CD, di- 
midia vero different ia D H, bafis autem CH trianguli F C H in 
prima figura, eftcompofua ex CD . DH. in fecunda verd figu- 
ra bafis CH eft cxceffus, quo CD luperat i piam DH. 

Sit FCin prima figura 30, GH 14, vel DH 7,entCH 50, vn- 
de FH 40, radix enim quadrati 1849, quod conftat duplo qua- 
drati ex.jo, &c quadrato ex 7, eft 4t , cuifiaddatur7, fiet jo, 
probate CH. 

In fecunda figura fit FC 40, HG 14, velHD7, eritCH 50, 
vndeFH 30, radix enim quadrati 3249, quod conftat duplo 
quadrat 1 ex 40.Se quadrato ex 7, eft j 7, exccffus igitur quo j 7, 
fuperat 7, erit 50, probate C H . 

ALITER idem Pioblema hoc modo abfoltietur.' 
Ijldem datis , qux prius . Du plicetu r AI> in E, & in A E defer i- 
batut femicuculus ducatur ipfi 
AE perpendicularis BC indefinita, 
iniplaautcm BCponatur ACle- 
cansiemicircuhuninD.itavt CD 
fiat a-qualisipfi Z: hoc enim fieri 
poffe demOnfttauimus in Apollo- 
nio rcdmiuo. calo quarto, &: tertio 
fecundi Problematis. Denique ipfi 
AC ducatur perpendicularis BF, e- 
rum igitur AF. FD .«quales, .V ideo 
differentia tegmentorum A F.FC 
entCD.hoccftZd.ua. Conftrja- 
fhim eft igitur m 3 gulum A BC re- 
ffjng ilum in B , cuius lanis A B eft 
ipfum datum, & CD differennalegmentorum AF.FC xquahs 
Z daix, quod erat faciendum . 
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. Problema X I X. 

T 0 'vnoex lateribus trianguli angulum reSlunu 
ambientibus , dato^ue alterno bafis fegmento , inueni- 
re triangulum-» , 


Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum redhim im> 
bientibus AB, fegmenrum autem bafis alternum BC. Oportet 
inuenire triangulum . Inclinentur ad angulos re&os AB, BC, 
& fccetur BC bifariam in E, &c iungarur AE, cui aqualis pona- 
tur EF, &in FC defcribatur femicirculus, quem ABfccct in G, 
&iunganturFG,GC. Quoniam 
igitur fefta eft BCbifariannn E, & 
illiadiedlaFB.reflangulum BFC 
f StcSdi, vni cum quadrato B E aquale *erit 

S uadrato F E, hoc eft A E , 1’ed qua- 
ratu AE aquale eft quadratis A B, 

BE, crgoreflangulum BFC vni 
cum quadrato BE aquale erit qua- 
dratis AB, BE. Commune auferatur quadratum BE.reliquum 
gxttroii. igitur re&angulum BFC, hoc eft quadratum G F f eft enim* 
f.stxti. G F media proportionalis inter BF.FC) reliquo quadrato AB 
aquale erit, quare & refla GFaqualis erit refla A B. Conftru- 
flum eft igitur triangulum GFCreftanguluminG, cuius latus 
GF aquale eft ipfi A B, & Tegmentum bafis alternum BC eft ip- 
fum datum, quod facere oportebat , 

[0TSISECT4RIVM' 

Iraque refla qua poteftquadrat3 , Jareris videlicet dati , 
dimidijfegmenti,aufla dimidio tegmento , aqualis eft bafi 
trianguli , diminuta verd aqualis alteri fegmeoto . 

Refla enim qua poreft quadrata lateris dati , & dimidi j feg- 
menti eft A E, hoc eft FE, dimidium veto fegmenrum E C, vel 
EB: bafis igitur FC aqualis eft FE aufla ipfa EC, fegmentum 
yerdFB aquale eidem F E diminuta ipfa EB. 

Sit latus trianguli GF i j, alternum bafis tegmentum BC 16, 
eius dimidium 8. erit bafis FC 25 , FBaiterum fegmentum 9, 
ynde latus GC 20. Radix enim quadrati 289, quod conftac 

quadra- 
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quadratis cx 15 ,&8,eft 17, cui fi addatur 8 , fiet 25» probafc 
FC, fi vero auferatur, relinquetur 9, pro tegmento FB. 
ALITER idem Problema hac ratione abfoluctur. 
Sit datum vnum ex lateribus trianguli angulum rc&um am- 
bientibus AB, fegmentum bafis alternum Z. & oporteat face- 
re quod imperatum efi. Defcribatur in AB ferni circulus, 
ducatur perpendicularis BC indefinita, in i pfa autem BC po- 
natur A C fecansfemicirculum in D , ita vt D C fit aiqualis ipfi 
Zrhocautem quomodo fieri poflit 
' J •/ demonfirauimus in Apollonio rc- 
, ^ , yr dmiud.cafu quinto problematis fe- 

p/ eundi, fiigituriungaturDB.trian- 

gulum ABC.eritifluddeqnoqux* 
Jr / \\ ritur.eft enimredangulum inBex 

/ y' \\ conftni&ione ,& latus ABipfutn 

\ datum, atque Icgmcntum bafis alA 


£ ternum DCarquale ipfi Z ex con 
ftrudltone, bafis enim legm2ta funi 


ftruftionc, bafis enim IcgmSta funt 
A D. D C.quia B D perpendicularis cft bafi A C.propfer angu- 
lum ADB in femtcirculo retium , quare fatlum efi quod opor- 
tebat . 

Magni momenti eflfent duo problemata proxime pracceden 
tia, Ii in omni triangulo non in rcftangulo tantum conftruerS- 
tur, primum enim opportunum edet ad feftiopem cuiuslibet 
anguli rcflilmei, vclcircumfcrentiarin n es partes aequales, fe- 
cundum verdad duplicationem cubi. Proponerentur illa duo 
problemata hoc modo. 

Primum, Dato vno ex lateribus trianguli datum angulum 
verticis ambientibus, dataque differentia fegmentotum bafis, 
inuenire triangulum. 

Secundum, Dato vno ex lateribus trianguli datum angulum 
Verticis ambientibus , datoque alterno bafis fegmento.inueni- 
tetriangulum . Si hxc problemata conllrucrentur, fecaretur 
Vt diximus quilibet angulus redtilinem.vel circumferentia tri- 
fariam, duplicaretur cubus, atque Geometria: dcfeflus lup- 
plerentur. 

LEMMA. 

Quadratum differentia duorum laterum aquale ejl qua - 
iratis laterum, minus duplo ful> ipftsred angulo , 

Sint 
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Sint duo latera AB, CD quorum differentia AC. Dico qua- 
dratum A Cxqualeeffc quadratis AB, BC, minus duplo re- 
dtangulo ABC. Quoniam enim quadratum AC vna cum du- 
plo re&angulo ABC *tequaleeft qua 
dratis AB, CB, ablato vtrinque duplo A C B 

reftangulo ABC, quadratum ACa- 
quale erit quadratis A B , C B , minus 
duplo rctlangulo ABC, quod erat demonftrandum . 

Problema XX - ' 

~\f\AT A differentia laterum trianguli angulum reSlum 
^ ambientibus, data^ue perpendiculari, inuenire tran~ 

gulurru . . • . 

•Sudata differentia laterum trianguli angulum re&um ara- 
bientibus A B, data quoque perpendicularis B C. Oportet in- 
ueniretriangulum. Inclinentur ad angulos reftos AB, BC.Si 
coneftatur AC,& centro C, intcruallo C B deferibatur circu- 
lus , fecans A C continuatam in pun&is E, D, is igitur circulus 
tanget ipfam AB in B: deinde 
fiat A D diameter alterius cir 
culi A G D, ex cuius centro F 
ducatur perpendicularis F G, 

&C fumatur F H raqualis C D , 
vel C B , Sc ipfi A D parallela 
agatur HI, fecans circulum 
AGD in I,& cone&antur AI, 

ID, Si ipfi AD ducatur per- 

{ endicularis IL , & fumatur 
K sequalis I D . Quoniam 
igitur parallelogiammumefl: 

HILF.eritlL perpendicula- 
ris trianguli I AD.raqualisHF : hoceft ipfi CB.eft autem &: an- 
gulus AID iniemicirculo rettus; fupereft igitur vt A K diffe- 
rentia laterum IA, IDaqueturipfi A B , id autem ita fit mani- 
fdlum. 

QuoniamenimlaterumIA,IDdifferentiaeftAK,quadra- 
tutiTAk ex antecedente Lemmate atquale erit quadratis AI,, 
ID, minus duplo redanguloAl D, fed quadrata AI, I D aqua-» 

iialunc 
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jj a funt quadrato A D , & duplum re&angulum AID aquale 
“uploredangulo AD. I L : eft enim propter fimilitudinen» 
^riangulorum I AD, I LD.vt AI ad AD, ita I LadI D &ideo 
re&angulum AID fub extremis,zqualc re&angulo A D , I L 
fub medijs : quadratum igitur A k zquale erit quadraro A D , 
minus duplo re&angulo AD, I L, hoc eft minus re&angulo 
ADE: eft enim DE dupla ipfius IL. fed quadratum AD minus 
redangulo ADE idem eft quod re&angulum D AE, ergo qua- 
dratum A k.zqualeerit re&angulo D A E, hoc* eft quadrato \f.Tmi 
AB, vnde & reda A k squalis re&z AB, quod oftendi (Te opor- 
tuit. Conftruttumeft igitur triangulum IAD re&angulum 
in I, cuius laterum I A, I D differentia A K, aequalis eft ipli AB, 

& perpendicularis ILzqualisBC, quod faciendum erat. 

C OTi S E C T AR IV 'M. 

Itaque compofita ex perpendiculari, & ea cuius quadratum 
zquale eft quadratis differcnriz laterum , Sc perpendicularis 
aequalis eft bafi trianguli quzfiti . . 

Reda enim cuius quadratum zquale eft quadratis A k. I L » 
hoc eft AB BC eft AC, compofita vero ex IL. hoc ertcxCD, 

&: ex ipl a AC eft AD, bafis trianguli IAD. 

Sit AK5.IL 1 a. ent AD 25, vnde JAao.ID 15. Radix enim 
quadrati 169, quod conftat quadratis ex j,& i2>eft J3>cuifiad- 
datur j 2, fiat 2 j, probate A D, 

LEMMA 

Quadratum Aggregati Uterum trianguli , 'angulum re- 
tium ambientium, non eft minus otluplo eius quod d perperi 
dscularifit quadrati . 

Sic triangulum ABC, in quo perpendicularis A D cadat in 
bafi"m BC, ab angulo redo B AC. Di- 
co quadratu compofitz ex B A, A C 
non efle minus , oduplo quadrati 
AD: aut enim zqualia funt latera 
AB, A C, aut tnzquaiia.fint primum 
zqualia , ergo & BD. DA, DC erunt 
quoque zquales,& ideo quadrarum 
A B duplum erit quadrati A D , icd 
Q quadrati 
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quadrati A 13 quadruplum eft quadraturi! compotitae BAC, er- 
go quadratum ipfius BACcompofitaj o&uplum erit quadrati 
AD, nonauteni minus'. 

Sed fumo latera A B, AC inaequalia, ergo &BD, DC erunt 
inaequales, deferibatur autem inBC fcmicirculus BAC, cius 
circumferentia tranfibit per A , propter angulu BAC reftum. 
Quoniam igitur inaequales lunt BD, D C, ipla DA non erit ex 
centro circuli, Se ideo BC maior erit quam AD dupla , 8e con- 
fequenterquadratumBC maius quadruplo quadrari AD, ea- 
dem ratione, Se redangulumBC , AD maius erit duplo qua- 
drati AD, Se conli;quenter duplum redanguh BC, A Dmaius 
quadruploquadrati A Di ergo quadratum BC, vna cum duplo 
reflanguli BC, A D maiora ertint octuplo quadrati A D, i eci 
quadratum BC aquale etl quadratis A B, A C, Seduplu re&an- 
guli BC, AD. aquale duplo reftanguli B AC: e(l enim propter' 
fimilitudinem triangulorum ABC, DAC.vt BC ad BA, ita AC 
ad AD. Se ideo rcetangulumfub eit-> 
tremis B C , A D aequale re&angulo 
BAC lub medijs : quadrata igitur , 

BA, AC, vnA cum duplo re&anguli 
BAC , hoc ell quadratum compofi- 
taBAC maius eritoftuplo quadra- 
ti AD, non autem minus. Quarecd- 
ftat propofuum. 

Problema XXL 

t s V v^7’ 6 -aggregato laterum trianguli angulum reEiutH 
^ ambientium , databit e perpendiculari, inuenire trian-> 

Sit darum aggregatum l3terum trianguli , angulum refhmt 
ambientium A B, data quoque perpendicularis B C . Oportet 
inuenire triangulum ; Inclinentur ad angulos reflas AB, BQ 
& coneflarur AC,& centro C, interuallo C B defcnbaturcir- , 
culus, fecans A C continuatam inpunftis E. D,is igitur circu- 
lustanger iplam ABinB. Deinde fiat ADdiamerer alterius 
citcuIi A GD- ex cuius centro F ducatur perpendicularis FG, 
Se fumatur F H aqualis C D , vel CB : inferius denaonltrabitur 
ipiam F C non dic minorem quam B C, afla denique i pfi A D 

parallela 
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parallela HI, fecans circulum A G D in I, cone&antor AI, ID, 

&: ipfi AD ducatur perpendicularis IL, ea erit «qualis HF, hoc 
cft ipfi BC,&: angulus AI Dinfemicirculorc&us: reliquum 
igitur eft vt compofita ex lateribus A I, ID ollendatur «qualis 
ipfi AB,id autem na fiet . 

Quonia enim 
quadratum cona- 
pofit« AID equa 
le eft quadratis 
A I, IDiVnd cum 
duplo redtagulo 
AID, quadrata 
autem A I, ID «- 
qualia funt qua- 
drato AD, & du- 
plum re&angulum AID «quale duplo re&angulo Ad, IL:eft 
enim propter fimilitudinem trianguloruml AD , ILD , vt A I, 
ad AD, ita IL, ad ID > & ideo re&angulum AID fub extremis 
«quale re&angulofubmedijs AD.IL: quadratum igitur com- 
pofit« AID «quale erit quadrato AD, vna cum duplo re&an- 
gulo AD. IL, hoc eft vna cum re&angulo ADE, cft enim D E 
.dupla ipfius IL, fed quadratu AD, vna cum re&angulo ADE, 

«quale cft redlangulo D AE, ergo quadratum coropofitx AID 
«quale erit re&angulo D A E, hoc eft * quadrato A B, vnde St jf.Tmi 
ipta compofira «qualis ipfi AB, quod oftendifle oportuit / 
Conftru&um eft igitur triangulum IAD re&anguluminl, cu- 
ius laterum AI, ID aggregatum «quale eft ipfi A B, St perpen- 
dicularis IL «qualis ipfi BC, quod erat faciendum. 

At verd ipfam FG non e fle minorem quam BC, ita demon- 
ftrabitur. Quoniam enim quadratum AB ex antecedere Lem- 
mate, non eit minus o&uplo quadrati B C, quadrata A B, B C , 
hoc cft quadratum A C non erit m inus nonuplo quad rati B C; 
ergo&re&a ACnon erit minor quam tripla BC, auferaturex 
ACrettaDC, qux «qualis eft ipfi BC, reliqua igitur AD , non 
erit minor quamduplaBC, neque dimidia AD, hoceftipfa 
FG minor erit, quam ipfitBC, quod erat demonftrandum. 

C onSECTAKlVM , 

Jtaque differentia inter perpe ndicularem.&c eam cuius qua- 

G i dratum 
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dratuM squale cft quadratis compofirscx lateribus, & per- 
pendicularis, squalis eft bafi trianguli qusfui . 

D fferentia enim inter perpendicularem BC, hoc eft CD,« 
Iplam AC. redam videlicet cuius quadratum squale cft qua- 
dratis AB BC.eft AD, bafis trianguli IAD. 

Sitcompoftta ex AI, ID hoceftipfaAB 3 5 , IL feuBCiz. 
Erit AD 15, vnde I A 20, 1 D 1 $ , differentia enim inter 12 , 8C 
37, radicem videlicet quadrati 1369, quod conflat quadratis 
ex Ji,Sc 12, cft 25, qua indicat bafim trianguli qusfui. 

Problema XXII. 

AT IS duabus retfis lineis inaequalibus quam maior 
non excedat diametrum quadrati ex minore deferipti , 
maiorem ita fecare, vt partium quadrata fimul aqualia fnt 
quadrato minoris . 

^ r? Sint datsdusreds lines, Z 

quidem maior, AB minor. O- 
potter i pfam Z , in duas partes 
iecare , na vt partium quadra- 
ta. fimul squaliafmt quadrato 
AB. Ducatur lpfi AB perpen- 
dicularis, & squalis AC,& iu- 
fta CB, fiat diameter circuli 
CAB, in quo accommodetur 
BD squalis ipfiZ, ex determi- 
natione etlim Problematis ipfa Z non eft maior quam CB, de- 
inde iungaturCD, cui squalis ponatur DE,&fccctur bifariam 
EBinF. Quoniam igitur BE leda eft bifariam in F , &c illi ad- 
„ leda E D, quadrata DB, DE dupla* erunt quadratorum DF» 
i*. F B, fed quadrata D B, DE: hoc cft DB.DC squali a funt qua- 
drato CB propter angulum CDBin lemicirculo redum , ergo 
& quadratum C B duplum erit quadratorum D F, F B , fed du- 
plum eft «quadrati AB, ergo quadrata DF, FB quadrato AB 
«qualia erunt . Seda eft igitur D B, cui squalis eft Z dara in F, 
ita vt quadrata partium DF, FB ^qualia fint quadrato AB, quod 
faccrc oportebat, 

~ Y. CQK- 
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f * * 

COKSECTAKlVM. 

Itaque exceflus, quo duplum quadrati i linea minore fupe^ 
tat quadratum i maiore» aequalis cft quadrato differenti® par- 
tium maioris. • . 

Sit Z,vcl DB 1 7, AB i j, erit DF i a. FB s. Exceflus enim quo 
duplum quadrati ex i j, quod cft ? 38 ,fuperat quadratu ex 17* 
nempe 28 9 , «ft 49, quadratum videlicet ipfius DE differenti» 
partium D F, F B, vndeipia DE erit 7, reliqua vero EB xo>^|us 
dimidia FB 5, DF 12. 

Problema XXIII. 




~y\AT I S duobus excejftbus quibus diameter parallelo* 
grammi reRanguh 'vtfunque latus fuperat , inuenire 
parallelogrammunu . 



Sint dati duo excef- 
f us AB, BC, quibus dia- 
meter parallclagrammi 
reftanguli excedit late- 
ra. Opprtet inuenire 
parallelogrammu. Po- 
nStur in direftum A B, 
BC, ic fiat duplo t eftan 
guli A BC xquale qua- 
dratum CD,& ponatur 
D F xqualisB C. & ipfi 
AD ducatur perpendi- 
cularis FGipfiveroBD 
squalis , & complea- 
tur parallelogrammff 
A FG H, cuius diame- 
terAG, A centro A, 
interuallo AF dei cuba 


wr circulus, quem fecet AG i n F,i pfa vero produfta 1 n l.cvo- 
niamigiturduplum reftangnli ABCsqualeeft quadrato CD 
ex conftru&ione.addito communi quadi atoBC. vnicumdu- 
plo te&anguli F B C, duplum icftanguloium A B C, F B C, v ni 

cum 


Digitized by Google 


ji. VARlORVM BROBLEM, 

cum quadrato BC, hoc eftFD.xqualia erunt quadratis BC.CD, 
vna cum duplo rednnguli F B C, h< c eftBCp: funt enim B F, 
CDxquales.quiaB C xqualis cft F D, & CF vttique commu- 
nis, fed duplam redangulorum ABC, FBCxquale cft redan- 
gulofubBC.hoceft FD, & compofita ex duplis A B, BF, lio$ 
eft rcdangulo IFD: ergo rcdangulum I F D, vni cum quadra- 
}.s»rSdi. toFD, hoc # eft rcdangulum 1 DFxqualecrit quadratis BC, 
* *"**• CD, vnacumduplo redanguli BC£), hoc cft *xqualccrit qua- 
drato B D, vel FG,addaturconimunc quadratum A F, redan- 
t suadi gqfcim igitur 1 DF, vna cum quadrato AF, hoc * eft quadratum 
AD aequale erit quadratis AF, FG, hoc cft quadrato A G, qua- 
re &c refla A D xqualis erit reda A G: ablaris igitur xqualibus 

AF, AE, reliqua FD, hoc eft BC t cliqux F. G xqualis erit . Pa- 
rallelogrammi igitur A FGH diameter A G excedit latus A F 
exceftu EG xquali ipfi BC, excedit autem & c alterum latus F Q 
exceftu xquali AB, ipfaenim A D , cui xqualis cft diameter 

AG, excediriplam BD, hoceftlatus FG exceftu AB. Conftrq- 
dum eft igitur parallelogrammum rcdangulum AFGH, VF 
facere oportebat . 


C05V5 E CT JR IV M, 

Itaque, reda cuius quadratum, duplum cft redanguli fubex» 
ceftibus datis auda cxcefsu maiori , efficit latus maius paralle- 
logrammi quxfiti , auda vero minori exceftu , latus minus ef- 
ficit, auda denique vtroque exceflli efficit diametrum , 

Reda enim D Cauda exceflli CB xqualis eft lareri FG.au- 
fta verd vtroque exceftu CB,B A, xqualis diametro G A, ap 
denique reda D C , hoc eft F B auda cxceftii B A, eft ipl um la- 
tusFA. 

Sit minor exceftus a, maior 9, erit latus maius.parailc)ogr 5 - 
jmi quxfiti 15, latus minus 8, diameter 17, duplum enim ledaq 
guli fub cxceftibus 2 , & 9 , cft 36 > radix vero quadrata nume- 
ri 36, eft 6, qux auda exceftu 9, fit 15, pro latere maiori, auda 
vero cxceftii 2 , fit 8, prolatere minori , auda denique vtroque 
exceftu 2 , &: 9, fit j 7, pro diametro, 



Problema XXIV, 

ATO 'vno ex angulis rombi , & differentia inter eiuf 
latus diametrum , inuenire romburru , 


Sit 
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Sit datus vnus ex angulis rombi.squalis angulo CDE, diflTc- 
(entia autem intet eius latus, &: diametrum AB. Oportet in- 
uenire rombum . Si angulus datus fit is quem diameter fecar, 
reliquus t duobus redis erit angulus quem diameter fubtedir . 
Itaque dato vno dabitur alter . Str igitur datus angulus CDE 
xqftalis ei quem diameter ftibtendit , 8 C producatur CDin F, 
&c fecetur bifariam angulus F D E reda lineaD G , fi igitur an- 
gulus CDE maior fit dimidio anguli CDG, producatur AB ad 
l partes A.fi vero fit minor, 

i producatur ad partes B,x- 

/ >y\ • qualis autem dimidio no 

f J \ g - poteft efle, quia nullus cf- 

f / \ /J& fet cxceflus inter latus ro- 

Is - / j — bi,3£ diametrum, quodno 

1 A AC D F ponitur. Producta igitur 

AB,vt didum e(tin M.fiat 
Fj* X . dimidioanguli CDG,x- 

yf\ / qualis angulus MBH, &£, 

Q 3 // \ / angulo CDE xqualisan- 

\ // \ / gulus M AH, &: conue- 

\/ / f < niant AH, BH, inH:corf- 

R D CA5 I M ucnient enim, vt inferius 

demonfirabitur. Rurfus 
Ungulo MBMequalisconfiituatur angulus BH1.& compleatur 
parallelogrammum IAHL, cuius diameter IH. Qiioniamigi- 
tur angulus M1H externus tranguli HlB, .squalis etT duobus in* 
ternis angulis IHB, 1BH ( quibus etiam squalis eft angulus 
CDG: vterque enim eft eius dimidius ex conrtrndione , erit * 
angulus M 1 M angulo C D G squalis * quare &r angulus H 1 B 
angulo GDF Quoniam igitur angulus MlHoltenfuself squa- 
lis anguloCDS^&efi quoque squalis duobus intecnisangu- 
lis M AH, 1HA, angulus CDG , hoc eft duoanguli CDE, EDG 
duobus MAH, 1HA etunrsqnales.dempnssqualibus angulis 
CDE, MAH, reliquus EDG hcCcd GDF reliquo 1HA aqua- 
lis erit, fcd oftenfus eft angulus GDF squalis angulo H1B, hoc 
eftHlA, ergo & angulus lHA angulo HIA, erit squalis; quare 
&c latus AH lateri A I.fed lateri AH squale dll L. &: lateri Al 
squale H L, quiapar.illelogrammum ell A I LH , ergo lai era 
AI, 1L, LH HAernnt intei le squalia.pai alklogrammum igi- 
tur A 1 , L H, rombus efl.Se angulus 1 A H quem lubiendit dia- 
ttteter, squalis eft angulo C D E ex conlt i udiuut. Ei quonunt 

. anguli 


SI A 

■p D CA B 
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anguli HBI , BHI fum aquales cx cnnftru&ione.erunt te reflas 
IH. IB.-equalcsled IBd ffert ab IA per AB> ergo& IHd ffcrct 
ab ipia IA per eandem AB.Conftiufluscft igitur romb.IAHL, 
Vt facere oportebar. 

At verd reftas AH BH conuenire fic demonftrabitur. An- 
gulus C D E in prima figu ra. hoc eft M A H maior cft dimidio 
anguli C D G . hoc eft angulo M B H» led angulus M A H , vni 
cum angulo H A B duobus re&is funr aquales > ergo angulus 
H AB. vni cum angulo HB A duobus reftis erunt minores, te 
ideo conuenient A H. B H. quod erat demonft randum . 

In fecunda figura, angulus CD E. hoc eft M A H minor eft 
dimidio anguli CDG hoc eft angulo MBH, led angulus HBA» 
vni cum angulo H B M squales lunt duobus reflis.ergo angu- 
lus HBA, vna cum angulo H AB duobus reftis erunt minores , 

S uocunque igitur calu conuemunt AH.BH, quod erat demon 
randum t 

Problema XXV. 


T \ AT A M rcElam lineam Jecare , ita vt reElang ulum 
Juk partibus comprehenfum aquale Jit ei,yuod a diffe- 
rentia parttum ft quadrato . 


Sit A B data reda linea fecanda 
induas partes, ita vrrc&angulum 
fub partibus comprehenlum,;qua- 
le fit quadrato differenti? parrrnm. / 
Producatur A BinC.vnpfa AB fit f 
quintupla ipfius B C , te in A C de- 
(cribaturfemicirculus ADC -te< x 


B educatur perpendicularis BD.cuj 

aequalis ponaiui B b,& teccuii A E bifariam in F, differentia 
igitur partium A F, F B erit E B , &c quoniam A B quintupla cft 
ipfius BC.quintuplum re&anguli ABC,hoc eft quimupJu qua- 
t sui* < * ratl *9 ualc cnI quadiato AB.led quadtaium AB aquale* 
' eftquadramF. B. vna cum quadruplo le&anguli EFB. hoc eft 
AFB,ergo quimuplumquadratiBD. hoc cft EB. aquale erit 
quadrato E B, vna cum quadruplo redanguli A F B : auferatur 
commune quadiatum FB. quadruplum igitur rtflanguli AFB 
quadruplo quadrati EBscqualc erit, &conlequenter fimpluqt 

fimplo , 
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fimplo. Sefla efl igirur A B m F, & ita vt rcftangulum AFB 
fub partibus xquale iit quadrato E B, differentia: videlicet par- 
tium A F, F B, quod erat faciendum . 

Problema XXVI. 

KCV Ll portione data , inuenire punElum in eius 
circumferentia, a quo cum ducentur du<e reffa linea , 
ad extrema bafs portionis punEta, reEl angulum fub ipfs 
comprehenfum aquale erit differentia i pfarum quadrato . 

Sit data circuli portio ABC, cuius bafis AC. Oportet inueni- 
re punftum in circumferentia A B C,i quo cum ducenturdu» 
linea: reftxad punfta A,C, reflangulum fub ipfiscomprchen- 
fum xqualc fit quadraro differentia: ipfarum. Compleatur cir- 
culus ABCD, &: circumferentia ADC (ecetur bifariam in D,S£ 
lecerur * quoque AC.inE.ita vt reftangulum AEC, fit xquale E X4HHe ' 
quadrato differenti* ipfarum'A E, EC, &: iunfta D E produca- 
tur)«B,&iungantur quoque AB. BC.& fumantur B F, E G, x- 
qqalcs ipfis BA, AE,vtraquc vtrique: differentia igitur reflaru 
‘ • - ^ AB, BC, erit FC, ipfatum quoque 
AE.EC differentia erit GC- Er quo 
f niam atquales funt anguli ABD, 

j/ \ DBC squalibus circumferentiis 

p \ infiftentes,.*erit AEadEC.ficut 

I \ I AB, ad BCtfed AE, AB squales funt 3 ' 

\\ \ / ipfis EG.BF.vtraquc vtrique exeo- 

A ' e\" r — ff ru ^‘ one ’ ergo vtEG, adEC, ira 
>. \ G erit BF.ad BC.&: perconucrfionc 

^ rationis vt E G, ad GC, ita eritBF, 

ad FC, iundfa igitur FG, parallela* j.Stxii. 
erit ipfi BE.Et quoniam reftangulum AEC, hoc efl GEC xqua 
lc eft quadrato GC ex conflnidione.crit EG.ad GC, ficur GC, 
ad F.C, fed oftcnfum efl vt EG, ad GC, ita effe BF, ad FC, ergo 
vt BF, ad FC, ita erit GC, ad EC, fed ratione parallelarum FG, 

BE.cfl vtGC.ad EC.ficutFC, adBC.ergovt BF, hoc efl BA, ad 
FC.ita erit FC,ad BC,reftangulum igitur ABC fub extremis *- 
quale erit quadrato medix F C, Inuenrum eft igitur pun&um 
B in circumferentia, a quo cum ducentur dux reftx linex B A, 

H BC,ad ~ 
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B C, ad extrema bafis punda A, C, redangulum ABC.xquale 
erit quadrato F C, differenti» videlicet if urum AB, BC, quod 
faciendum erat. 

Problema XXVII. 

A M reftam lineam ita fecare , vt reEl angulum , 
quod tota , & altera parte continetur ad quadtatunu 
fartis reliqua } datam habeat rationem . 

Euclides Propofitione vndecima libri fecundi, ElementorG 
docet lineam redam fecare, vt redangulum fub tota, Si altera 
parte fit squale quadrato partis reliqu», at verd vt habeat eam 
qus ponitur rationem, fic erit fecanda. 

Sit data reda linea A B , 
qua oportet fecare , vt re- 
dangulum fub tora ,Si al- 
tera parte ad quadratum 
partis reliqua: ratione ha- 
beat vt R,ad S. Exponatur 
aliquodquadratum CDE, 

Si fiat vt R , ad S , ita qua- 
dratum CDE ad quadra- 
rum FGH: deinde inuenia 
tur triangulum redangu- 
lum habens vnum ex late- 
ribus angulum redumambicntibus,a:qualeipfiCD.8i fegm€- 
tumbafisalrernum squale ipfiFG.id enim iarn docuit Proble- 
ma decimum nonum. Sit igitur illud triangulum 1 K L redan- 
gulum in I,in quo perpendicularis 1M, fit autem latus 1L squa 
le ipli CD. fegmentom KM alternum squale ipfi FG, Si fupee 
datam AB/riangulo 1 KLfimilcfimiliterque pofiiumconfti- 
tuatur magulum N AB, a cuius angulo redo ANB demittatur 
perpend cularis NO- Quoniam igitur fimiliafunt triangula 
NAB, lkLfimiliteiquc pofita, erit angulus A squalis angulo 
k. Si angulus B squalis angulo L, Si anguli ad O , Si M funt re- 
di,8i ideosq.ialesierit triangulu NOA fimile triangulo 1MK, 
Si triangulum NOB fimiletriangulol ML, 5iob id vt NB, ad 
NO.ita erit IL.ad lM,5i vt NO, ad OA.ita lM,ad MK,quare ex 
squali vt N B,ad AO,ita erit IL , ad MK . 

Et 
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Et quoniam eft vt C D, ad IL, ita FG, ad kM. «qualis videli- 
cet ad «qualem, erit permutando vtCD, ad FG, ita IL, adKM, 
fcd&NB.ad AO.eftficut lL.adMk.vteftdcmonilrarum er- 
go CD , ad FG, ita erit N B, ad AO , Sc confequenrer vt qua- 
dratum CD, ad quadratum FG , ita quadratum NB, ad quadra- 
tum A O.fcd quadrawmNB* «qualeeft reft iigulo ABO : 
eft enim *NB media proportionalis inter AB BO.crgovt qua trJtxti. 
dratum CD ad quadratum FG. hoc eft vt R.ad S.iraerirre&an- 
gulum ABO. ad quadratum AO, fe£ta eft igitur AB,in O.vt fa- f ^ ti # ’ 
cere oportebat. 



ALITER quoq;hoc 
Problema abfoluemus . 

Sit AB data reda linea 
fecanda: rarioautemre&a 
guli fub tota , & altera par- 
te ad quadratum partis re- 
liqua; Iit vt ED.ad DC.Po- 
nantur in dire&u ED, DC, 


8cin ECdefcribaturfemicirculusEFC,ipfiq; E Cducatur per- 
pendicularis DF, & fecetur FD bifariam in H, & iungatur E H, 
& centro H.interualloHEddcribaturcircuIus.fecansFD pro- 
dudam in pundis G, I, Sc fiat vt GD, ad DE, ira AB, ad Bk: dc- 
fcribatur autem inABfemicirculus ALB.in quo accommode- 
tur ipfi Bk , «qualis BL, & demittat ad AB perpediculatis LM. 
Quoniam igitur «quales funt GH.HI, &c «quales quoque FH, 
HD, erunt &: reliquae GF, DI aequales. Et quoniam eft vtGD, 
ad DE , ita AB, ad Bk, hoc eft ad BL : erit vt quadratum GD, ad 


quadratum DE,ita quadratum AB, ad quadratum BL, fed qua- 
dratum GD ad quadratum DE, eft ficu tGD , ad DI, & quadra- 
tum AB ad quadratum BL, ficut AB, ad BM, eft enim ♦quadra- 
tum prima: trium proportionalium ad quadratum fecunda:, fi- g x e,r,t. 
cut prima adtertiam, ergo vtGD, adDI.hoceftadFG, ita erit p»p. j». 
AB, ad BM.perconuerfionem rationis, vt GD.ad FD.ita AB ad *• 
AM.&: permutando vtGD. ad AB, ita erit FD.ad AM. 

Rurfus quoniam eft vt GD ad DE, ita AB ad BL.erit permu- 
tando vt GD ad AB, ita DEad BL.fed oftelum eft vt GD ad AB, 


ita effe FD ad AM.ergo vt DE ad BL,ita erit FD ad AM,& per- 
mutando, vt DE ad FD , ita BLad AM , & vt quadratum DE ad 
quadrarum FD.ita quadratum BL ad AM.quadratum.fed qua- > 7 .stxH. 
dratum BL # *quatur reftangulo A B M , clt *enim BL media ctf.prt. 
proportionalis inter AB Si BM^vt igitur quadratu DE ai qua- *• 

H a dratum 
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dratum H>,hoc cft vt ED ad DC: prima nempe ad tertia trium 
proportionalium',.' ta eritre&anggjiiff ABMad quadratu. AM 
Seda eft igitur AB data in M , vt fecandapropon ’• 

Problema XXVIII. ' 

rettam lineam fecare , o >t reRangulutru 
ftib tota , & altera parte ad quadratum differentia 
partium, rationem loaloeat datam l» . 

Hoc Problema duos caftts habet, vel enim fecanda proponi- 
tur data reda linea, vr redangulum fub tota , & parte maiori , 
vel fic parte minori ad quadratum differentia: partium ratione 
habeat datam : primocafu oportebit terminum datie rationis 
primum, maiorem efle fecundo : redangulum enim fub tota , 
& parte maiori , maius cft quadrato differentia: partium > cum 
vtraque , toti videlicet, & pars maior : maiores fint quam par- 
tium differentia. 

Secundus cafus nulla in 

diget determinatione, re- TE T - — ^ 

ftangulum enim fub tora, c 

& parte minori poteft efle 

maius prxdido quadrato, /I N. C_ 

& minus. / | /Pv^ 


J5 16« J 


E 


EI 


i$ 


Sit igu data reda linea A x, m 
A B fecada in duas partes , 
vtredangolum fub tota, & 
altera parte ad quadratum 
differentia; partium, ratio- 
nem habeat vt R, ad S. Ex- 
ponatur aliquod quadra- 
tum k, Sc fiat vt R ad S , ita 
K quadratum, ad aliud qua 
dratum quod (It Flatus :au- 
tc quadrati k intelligatur 
vnum ex lateribus triagu -A. 

Ii angulum redumambie- 
ti‘ho» , maius videlicet in 
prinu fi§ ura > quxad pri 1 - 
mum caiuiT? PW*. a * r t minus infecunda, U tertia, qua: pertinet ‘ ' 

ad 



Zh. 


u ii tdQ U 


0 
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ad fecundum cafum , latus verd quadrati F intclligatur differe* 
tia Tegmentorum bafis . Itaque dato vno ex lateribus triangu» 
li angulum redtum ambientibus , 8£ differentia tegmentorum 
bafis, inueniatur triangulum , id enim iam docuit Problema 
decimtimoftauum. Sit igitur illud triangulu CDE.inquoper- 
pedicularis CG ab angulo redo demilfa tecet bafim in duo feg 
menta D G, GE, quorum differentia E H fit sequalis lateri qua- 
drati F,& latus CE tequale lateri quadrati K: denique defcriba- 
tur in AB triangulum I A B triangulo CDE fimile fimiliterque 
pofitum > a cuius angulo refto demiflain bafim perpendicula- 
ris IL lecer eam in duo feg 

£ menta AL,LB,quorftdif- 

‘ c ferentia fit M B . Quoniam 

S' 1 JT igitur fimiliafunt triagula 

\ l\ I A B,C DE, erit angulus A 

I \ D • ® M atquafis angulo D.Scangu- 

£ ~ L, % M lus IBL atqualis angulo 

CEG, atque anguli ad L, & 

G, funt redii, &: ideoaiqua- 
les , ergo triangulum I L B 
fimile erit triangulo CGE, & triagulunj IL A triangulo CGD, 

S£ propter fimilitudinem erit vt BL ad LI, ita EG ad GC , &c vt 
LI ad LA.ita GCad GD, ergo ex requali erit vt BL ad LA: hoc 
eft ad LM.it a EG ad GD.idcif ad GH, Siper conuerfionem ra- 
tionis vt BL ad BM, ita erit EG ad EH. 

Et quoniam propter triangulorum fimilitudinem eft vt IB 
ad BLuta CE ad EG,& vt BL ad BM.ita EG ad F.H.vt eft demo- ‘ 
ftratum, erit ex aequali vt IB adBM.itaCE ad EH: hoc eft ita la- 
tus quadrati k ad quadrati Flatus, vtigiturquadratumlB ad , 
quadratum M B , ita erit K quadratum ad F quadrarum , fed K 
quadratum ad F quadratum eft.vt R ad S:ergo vt R ad S.ita erit 
quadratum IB ad MB, quadratum , fed quadratum IB *a:quale 
eft redtangulo ABL , eft enim IB * media proportionalis inter 1 *• 
AB, LB, ergo vt Rad S, ita erit redangulu ABL ad quadtatum 
MB. Secta eft igitur AB in L, vt facere oportebat. • , 6 ' 



: .Problema XXIX. ; ; 

Tp\ AT JM re [iam hrjpitn, ita fecarc, vt re[t angulum 
fub tota , 0* differentia partium adf uadratum d-jfc*‘ 

* rri/fw. 


Digitized by Google 



it VARlORVM PROBLEM. 

renti*, rationem habeat datant. Oportet autem data rationit 
terminum primum maiorem effe fecundo : reUagulum enim 
fub tota , O' differentia parttum maius cH quadrato pradi - 
&<t differenti*. 

Sit AB data re&a linea fecSda, 
ita vt re&agulum (ubipfa AB, & t» 
differentia partium ad quadratQ ’ 

ipHus differentia: , rationem ha* § , 
bcatvt R ad S, cuius rationis ter- 
minus Rfir maiorquam S.Sece- 

/#.*«#. tur* AB inC.vt fit AB ad AC, (i- A C D R 
cutRadS.ipfaverdCB fecetur ' ' 

bifariam in D, itaque differentia partiG AD, DB, erit AC Quo- 
, s,x,i ? iam ,gltur rcaan S“^m BAC.& quadratum Ac eandcmTra- 

‘ ^altitudinem AC, erit *vtABad AC, ita reclanguluB AC 

ad ACquadratum, l«d AB ad AC, cft ficut R ad S, ergo vt R ad 
S.ita erit redangulum BAC ad AC quadratum, Seda cfl igitur 
AB in D , vt facere oportebat . 

Problema XXX. 

TAM rettam lineam ita fecare , 'vt reclangulum 
fub tota,($p differentia partium,ad quadratum totius , 
rationem habeat datam. Oportet autem datam rationem efft 
minoris ad maius : reftangulum enim fub tota, & differen- 
tia partium minus ejl totius line * quadrato . 

Sit data refta linea A B qua o-“ 
portet fecare, vtreftagulum fub p 
tota,& diffcrcria partium ad qua- ^ 11 “ 

dratum totius AB ratione habeat c>. ^ 

vtR ad S, cuius rationis terminus ^ ‘ 

R fit minor quam S. FiatvtSad 

R.ita ABad AC, &: fecetur CBbi- A C D B 

fariam in D. Quoniam igitur vtS ” • 

adR -; eft . C * erit conufttendo vt R ad S , ita ACad 

AB, fed vt AC ad AB , ita cft re&anguium B A C ad quadratu m 

AB, 
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AB, eandem enim habent altitudinem AB , vt igitur R ad S, ita 
ctit redangulum BAC ad AB quadratum : cft autem rcdangu- 
lum B A C illud quod tota A B, & differentia partium A D, DB 
continetur,quiaipfarum partium differentiacft AC,funtenun 
CD,DB xquales. Seda cft igitur AB in D, vt facere oportebat . 


Problema XXXI. 


'siT retiam lineam ita fccare, ut retlangulum 

fub tota , & differentia partium ad reti angulum fuit 
partibus , datam habeat rationem . 





Sit data linea reda A B quam 
oportet fecare , vt redangulum 
fub rota, & differentia partium 
ad redangulum fub partibus ra- 
tionem habeat vt R ad S. Sece- 
tur AB bifariam in C,& fiatvt 
RadS, ita AB ad aliam qux fit 
FG: ipfi autem FG ducatur per- 
pendicularis G D, ipfi verd A C 
xquaiis.&conedaturFD.&ce- 
tro F.interuallo FG delcribatur 
circulus , quem fecct DFconti- 
nuata in pundis E,H, & ponan- 
tur ipfi HD xquales CK, CI. 

Qupnia igitur aquales lunt AC, 

CB,& xquales quoque IC,Ck, fiunt xquales & rcliqux Al.kB, 

& ideo differentia inter A k, K B erit lk. Er quoniam AB feda 
<ft in partes xquales in C,& mxquales in k, redangulum AkB 
vni cum quadrato CK xquale * erit quadrato AC:hoc eft DG, . 

fcu quod idem cft redangnloEDH, reda enim DGrangit cir- * Se “‘ d ‘- 
culum in G.tcd redangulu EDH xquale * eft redangulo EHD l St cudi. 
vnicum quadraro HD, ergo redangulum AKB, vn4 cumqua 
drato Ck xquale erit redagulo F.Hb, vna cum quadrato HD: 
auferantur xqualia quadrata CK, HD, reliquum igitur redaia- 
gulum AkB reliquo redangulo EHD xquale erit. 

Et quoniam eft vt R ad S, ita AB ad FG, hoc eft ad FH, vt au- 
tem AB ad FH.ua redangulum AB CK ad redangulum FHD: 

«quales enuu habent altitudines Ck, HD,erit vt R ad S, ira t e- 
c _ 1 danguium 
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dangulum AB , Ck ad redangulum FHD, & confequenter ita 
duplum redanguli AB, Ckad duplum redanguli FHD, hoc eft 
ita redangulum AB, Ik ad redangulum EHD , fed redangulu 
EHD oftenfum eft iquale rcdangulo AkB , ergo vt R ad S, ita 
erit redangulum AB.Ik ad redangulum AKB. Seda eft igitur 
AB in k,vt facere oportebat. 


Problema XXXII.. 

A Ai reElam lincamitaf carent reElangulunu 
fub tota,<& altera parte adreU angulum fub partibus, 
rationem habeat datam. Oportet autem data rationis termi- 
num primum maiorem ejfe fecundo : reElaugulum enim fuh 
lota, (6f altera parte matus e ft reti angulo fub partibus . 


Sit data reda linea ABfecada 
in duas partes, vt redangulu fub g 
tota, &vna parte ad redagulum ' 
fub partibus, rationem habeat vt r> 

R ad S, cuius rationis terminus R ^ 1 
itsixti. Iit maior qua S . Secetur # AB in 

C,vtfit ABadAC, ficutRadS, A C S 

crgofadum erit quod proponi- 

tur:eft enim vt AB ad AC, ira redangulum ABC ad redangulu 
ACB propter eandem altitudinem CB , led AB ad AC eft ficu t 
R ad S,ex coftrudionc.ergo vt R ad S,ita erit redangulu ABC 
ad ACB redangulu. Seda eft igitur AB in C,vi faciendum erat. 


Problema XXXIII. 

cAT AM reElam lineam ita fecare^t re EI angulum 
fub tota, & ama parte ad redangulum fub tota , 
altera parte, rationem habeat datam. 

Sit AB data reda linea fecanda in duas partes, ita vt redagu- 
lum fub tota,8£ vni parte ad redangulu fub tota, & altera par- 
te rationem habeat vt R ad S. Hocautem nihil aliud eft nifi ip- 
fam AD fccare in duas partes > ita vt partium ratio fit cadc ejuse 

RadS, 
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« 

Rad S, fccctur * enim in Gvt fit AC ad CB, ficut R ad S. Quo-'» •*««'• 

niS igitur rcdangula BAC, ABC 
eandem habent altitudinem AB, 
erit vt AC ad C B, ita redagulutn 
o , „ BACadredangulu ABCded AC 

ad CB.cft ficut R ad S,ex conftru 
dionejergovr RadS.itacritrc- 
A C B dangulum BAC ad ABC, redan 

gulum. Pandum igitur CPtoblc 
nu efficit, quare fa&um eft quod oportebat . 

Problema XXXIV. 

AM reclam lineam ita fecare,it quadratum al- 
terius partis ad reti angulum fub partibus, rationenu 
habeat datam. 

Sit AB fecanda in duas partes , 

R ita vt quadratu alterius partis, ad 

redagulum fub partib. rationem 
habeat vt R ad S-Conftrudiohu- 
ius problematis eadem eft pro- 
cedetis : fi enim AB fccetur in C, 

A C B ita vt A C ad CB, ratione habeat 

vt R ad S, puodum C problema- 
ti fatisfaciet:crit enim vt AC ad CB.ita quadrato AC ad redan 
gulum ACB proptereandem altitudinem AC , fed AC ad CB, 
eft ficut R ad S, ex conftrudione.ergo vtRadS, ira erit quadra 
tum A C ad redangulum ACB, pundum igitur C problemati 
fatisfacit, quare fadum eft quod oportebat . 


Problema XXXV. 


T> AT , A M retiam lineam itafecare , it quadratutru 
alterius partis ad quadratum differenti <e partium, ra- 
tionem habeat datarru. 


Hoc Problema duos cafus habet: vel enim datam redam li- 
neam fecare oportet, vt quadratu partis maioris, vel partis mi- 
noris ad quadratum differenda: partium, rationem habeat da- 

I tam. 
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R, 

S. 


K B 


D Q 


R.- 

S- 


tam : primocafu oportebit datam ratione, cflc majoris nempe 
adminus:pars enim maior, maior eft quam partiu differentia. 
Secundus cafus non indiget determinatione, pars enim minor 
poteft efle maior prxdtftadiffcrentiai,&: etiam minor. 

Sit igitur data refla linea AB 
<j oportet ita fecare.vt quadratu 
alterius partis, ad quadratum dif- 
ferentia: partium ratione habeat 
vt R ad S. Exponat aliquod qua- 
dratum CDE.&: fiat v t R ad S,itd 
quadratu CDE,ad aliud quadra- 
tum quod fit F G E, 8dED dupli- 
cetur in H , ipfa aute A B decetur 
bifaria in I, & fiat vt HG ad GE , 
ita AI ad IK: ergo in prima figu- 
ra quxad primum cafum perti- 
net, erit componendo, in feciida 
vero & tertia, qux pertinent ad 
fecundum cafum.erit diuidcdo, 
vtHEadGE.ita Akadlk.Si du- 
platis confequentib.vt HE ad du 
pia GE.feu tjuod idem eft vtDE, 
qux eftdimidiaipfiusHEadGE 
fimpla, eft.n.eadcratio totius ad 
totum qux dimidii addimidiu* 
ita erit Ak ad duplam 1K qux fit 
LK : quare vt quadratum DE ad 
quadratum G E, ita erit quadra- 
tum Akad Lkquadratu.fedqua 
dratum DE ad quadratu GE, eft 
ficutRad S, ex coftru&ione, er- 
go vt R ad S , ita erit quadratum 
AKad quadratum Lk.differcti? 

Videlicet partium A k , k B, cum 
enim A I, I B finr xquales, & x- 

3 tialcs quoque L I, I K , fiunt & 

.LjKBxquales.&ideodiffere- 

tia inter AK.KB, eft Lk.Se£ta eft fi D E 
igitur AB in k,6c impleta Probld 
matis conditio. 


K JL 


B 


H 

$- 


E Q 


K r 


B 


Problema 
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Problema XXXVI. 


K. 


AT A M reElam Irneam ita fecare > 'vt partiunt qua- 
■ drata datam teneant rationenu . 

Sic data re£ta linea AB fecada 
in duas parces, ira vt partium qua 
drata ratione teneant vt R ad S. 
Exponatur aliquod quadratu k, 
Ji ,& fiat vtR ad S, ira k quadrarum 
ad aliud quadratQ quod fu F.;Dc- 
inde fccef ABinC, vtfit ACad 
CB, ficur latus quadrati k ad qua- 
drati F latus.Quoniaro igitur jeft vt AC ad CB.ita latus quadra- 
ti K ad quadrati F latus, erit vt quadratum AC ad quadratu CB, 
ita kquadratum ad F quadratu ,fed k quadratum ad F quadra- 
tum, eft ficut R ad S, ex conftruttione , ergo vt R ad S , ita erit 
quadratum AC ad CB quadratum . Setta eft igitur AB in C,vt 
facere oportebat. 


K 


H 


Problema XXXVII. 

AT j 4 M reElam lineam ita fecare , 'vt partium qua* 
drata fmul fumpta adreEtangulum fub partibus , ra- 
tionem habeant datam. Oportet autem data rationis termi- 
num primum non effe minorem duplo fecundi: minimu enim 
aggregatum quadratorum duplum ejl reElaguli fub partib. 
maximi, hoc aut accidit quando data linea feSla ell btfaria _ 

Sit data refta linea AB quam oportet , ita fecare, vt partium 
quadrata (Imul fumpta ad redangulum fub partibus rationem 
habeant vt CD ad DE , cuius rationis terminus CD non fit mi- 
nor duplo ipfius DE. Secetur AB bifaria in H.Sdin ea deferiba- 
tur femicirculus AGB, ipfiq; ABducatur perpendicularis HG , 
& DE duplicetur in F ,6c fiat vt CF ad EF, ita quadrarum AB ad 
aliud quadratum cuius latus fit Z:quadratum igitur AB no erit 
minus quadruplo, quadrari Z , quia 6c CF non eft minor quam 
EFquadrupla , ergo ipfa AB non erit nnnor duplo lateris Z, Sc 
confequcntcrHG, dimidia videlicet ipfius AB non minor qZ. 

1 a Sumatur 
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Sumatur ergo in HG ipfiZ,a:qualis HI,& per I agatur ipfi AB 
parallela IL,& ad AB demittatur perpendicularis Lk, erit igi- 
tur Lk squalis IH, hoc eft ipfi Z. Et Quoniam eft vt CF ad EF, 
ita quadratum AB ad quadratum Z, hoc eft ad quadratum L k: 
feu quod idem eft ad redangulu 
AKB, duplatis cofequcntib. erit c I> e F 

w CF ad DF, ita quadratum AB» 
f.SttXdi. hoc eft ^aggregatum quadrato- 
• rum Ak.KBvnicumduplore- 

flanguli AkB ad duplum reflan- 
guh AKB.Sediuidendo eritvt 
CD ad DF , ita aggregatum qua- 
dratorum Ak,KB ad duplum re- 
flanguli AKB.Sdlubduplarisco- 
fequentib. eritvt CD ad DE, ira ^ | 

aggregatum quadratoru AK.kB 

ad refla gulu AkB.Sefla elt iguutAB in K,vt facere oportebat. 

LEMMA. 



"J^JEttangulum fub aggregato, & differentia duorum late 
rum aquale ejl exceffw quadratorum a lateribus . • 


Sint duo latera, A G maius , G B 
minus,ipfi autS GB ponatursqua- 
lisGH.differetiaigiturlateru AG, A H C & 
GB erit AH. Dico reflagulu BAH 
aquale efle exceflui quadrarormn 

AG, GB. Quoniam enim HB fefla elt bifariam in G, & ei adie- 
g.SuSii. fla HA, reflangulu BAH, vna cum quadrato GB # squale erit 
quadrato AG.auferarur vtrinque quadrarum GB./eliquum i gi 
tur rcflangulum BAH squale erit exccffui quadratorum AG» 
GB, quod erat demonftrandum . 


Problema XXXVIII. 


EK TAM reSlam lineam ita fecare,<vt partium qua- 
drata Jimulfumpta ad reti angulum fub t'ota,£r dffe 
renf!4partium,mtionem habeant datam. Oportet autem da- 
tam rationem ffe maioris ad mmus.quadrata enim partium 

fmnl 
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COLLECTIO. i i 

fmulfumpta maiora funt reft angulo fub tota , ft) differen- 
tia partium , quandoquidem illud reti angulum ex anteced. 

Lem.ee quale ejl exceffui quadratorum - 

' Sit igitur data reda linea AB 

9 F P E qua oportet fecarc in duas par- 

tes , vt partium quadrata fimul 
^ fumptaadredangulumfubto- 

- . i ta,& differentia partium ratio* 

nem habe5t vt CD ad DE, quo 
rum terminortim rationis C D fit maior quam D E . Sumatur 
inCDipfiDExqualisDF, &*l'ecetur AB inG.vt quadratum 31 . hh. 
AG ad quadratum GB rationem habeat eande,quam habet CE 
ad CF, ipli autem GB ponatur squalis GH, erit igitur per con 
uerfionem rationis, vt quadratum A G ad exceffum quadraro- 
tum AG, GB, hoc cft ad * redangulumBAH, ita CE ad FE, &c 
duplatis antecedentibus , vt duplum quadrati AG , hoceft * vt 
aggregatum quadratorum AG.GB.vna cum redangulo BAH, 
ad redangulum BAH, ita erit dupla CEadFE.hoc cft ad dupla 
DE,& ideo ita CE limpla ad fimplam DE : cft enim eadem ra- 
tio dupli ad duplum qux fimpli ad (impKi.ergo diuidendo erit 
aggregatum quadratorum AG.GB ad redangulum BAH, ficus 
CD ad DE , Seda cft igitur AB in duas partes AG, GB quarum 
partium quadrata ftmulfumpra adredangulum fubtota A B, 

& differentia partium AG,GB, rationem habent vt CD ad DE, 
quod facere oportebat . 

At vero duplum quadrati AG fquale efle aggregato quadra • 
torum AG, GB>vni cum redangulo BAH.fic demonftrabitur. 

* Quoniam enim quadrarum AG squale *eft redangulo BAH, eS eciUi. 
vnacum quadi atoGB, addito communi quadrato AG.duplu 
quadrati AG aquale erit aggregato quadratorum AG,GB,vni 
cum ledanguio BAH, quod erat demonftrandum - 

Problema XXXIX. 

reftam lineam itafecare , vt partium qua- 
drata ftmul fumpta ad totius linea quadratum , ratio- 
• nem habeant datam . Oportet autem data rationis terminum 
Jecmdumjnaiorem effe primo, non autem duplo primi : qua- 
dratum 
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7 , VARIORVM PR02LEM. 
datum enim totius line * maius e fi quadratis partium , du* 
pio autem ipforum quadratorum non ejl maius . 

Sit AB data re&a linea feca- 

dainduaspartes.vtpartiiiqua- r 

drata fimul fumpta,ad quadra- 
tum totius AB rationS habeant A C D B 

vtEF ad FG, cuius rationis ter- ' 

minus FG fit maior quam E F, 

non autem quam duplum ipfius EF-Duplicetur FE mH.&J Ce- 
cctur AB bifariam in C,& fiat vt FG ad GH,ita quadratum AC 
ad quadratum CD.ergoconuerrendo ent vt HG ad GF,ita qua 
dracum C D ad A C quadrarum, 6t componendo vt HF ad GF, 
ita aggregatum quadratorum A C, C D ad ACquadratum > Sc 
duplatis confequcntib.vt HF ad GF dupla, hoc cll vt EF adGF, 
(cftenimeade ratio dimidii ad dimidium qui totius ad totu,) 
ita erit aggregatum quadratorum AC,CD ad duplum quadra- 
ti AC,& ita duplumquadratorum AC, CD ad quadruplu qua- 
drati AC, hoc eft ad quadratum AB, fed duplum quadratorum 
f SttSJi. AC.CD aequale * eft quadratis AD, nB,vt igitur EF ad FG.ita 
erit aggregatum quadratorum AD»DB ad AB,quadratfi. Sefla 
eft igitur ABin duas partes A D , DB, quarum quadrata fimul 
fumpta ad quadratum totius AB, ratione habent vt EF ad FG, 
quod erat faciendum. 

Problema X L- 

*y\AT A M reBam lineam ita fecare , 'vt partium qua- 
^ data fimul fumpta, ad quadratum differ enti* parttu • 
datam habeant rationem. Oportet autem datam rationem 
ejfie maioris ad minus. 

Sit data reifta linea AB fccan- 

da in duas partes, vtpartiu qua- H. 5— SL- ? 

drata fimul fumpta ad quadra- 
tu difFer^tix partium rationem 7 CD B 

habeant vtEF ad FG, quae ratio - • ■ 

fit maioris ad minus . Duplicet 

FE in H, AB fecetur bifaria inC, & fiat vtHG ad GF, ira qua- 
dratum AC ad quadratu CD, ipfiautC D ponatur. xqualis CI. 

Quoniam 
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Quoniam igitur AC, CB funt aquales, &c aquales quoque IC» 
CD, fiunt &c reliqua AI, DB aquales, quare differentia partium 
AD, DB erit ID : Et qm eft vt HG ad GF, ita quadratum AC ad 
CD quadratum , erit componendo vt HF ad GF , ita aggregatfi 
quadratorum AC,CD ad quadratu CD, & du piatis confeque- 
tibus vt HF ad duplam GF, hoc eft vt EF ad GF, (eft enim eade 
ratio dimidii ad dimidiu qua totius ad totu) ita erit aggregatu 
quadratoru AC, CD ad duplum quadrati CD.&: ita duplu qua- 
dratoru AC,CD adquadruplu quadratiCD, hoc eft ad quadra 
tu ID,fcd duplu quadratoru AC,CD?quale* eft quadratis AD, 
DB, vt igitur EF ad FG, ita erit aggregatu quadratoru AD, DB 
ad quadratum ID.Sefta eft igitur AB in D,vt facere oportebat. 

Problema XLI. 


s* — 


Y)4TAM retiam lineam ita fecare , <vt reti angulum 
fub partibus ad quadratum tonus linea , data habeat 
rationem.Oportet autem data rationi s,terminum fecundum 
non ejfe minorem quadruplo primi : quadratum enim totius 
linea quadruplum eji reti anguli fub partibus maximi , hoc 
autem accidit quando linea data feti a eji bifariam . 

Sit igitur AB data re&a lincafe- 
canda in duas partes, vt re&angulu 
fub partib, ad quadratu totius A B 
ratione habeat vt R ad S , cuius ra- 
tionis terminus S, non fit minor 
quadruplo ipfius R.Secetur ABbi 
faria in G , & in ea deferibat femi- 
circulusADB.d puftoafit Gduca- 
tur ipfi AB perpendicularis GD.& 
fiat vt S ad R,ita quadratum AB ad 
aliud quadratum cuius latus fit Z . 
Qm igitur S no eft minor quadru- 
plo ipfius R , quadratQ AB non erit minus quadru pio quadrati 
Z,neque ideo reda AB minor, erit duplolaterisZ, nec denique 
GD.hoc eft dimidia AB minor erit g Z, lumal ergo in GD ipfi 
Z $qualis GE,& iplis AB.DG parallela: agantur EF.FC, erit igi- 
tur FC, squalis EG, hoc eft ipfi Z- Et quoniam eft vt S ad R, ita 

quadiatum 
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quadrarum AB adquadratum Z, hoc eft ad FC quadratum, fcu 
quod idem eft ad re&angulO ACB, erit conuercendo vt R ad S, 
ita reftangulu m ACB ad AB quadratum. Sefta eft igitur AB in 
G» vtfaccrc oportebat. 

Problema XLII. 

T'^/^7' A M retiam linea*» ita fecare , it rcElangulum 
fub partibus ad quadratum differenti* partium , da- 
tam habeat rationem . j . 

Sit data refta linea A Bfecanda 
in duas partes, vt rc&angulum (ub 
partib.ad quadratu differentis par 
tium ratione habeat vt FG ad GH. 
x Secetur AB bifariam in C,& dupli 
ceturGH inK, ipfaverdGF qua- 
druplicetur in I , in Ikdcfcribat 
femicirculus ILk , a punfto aut H 
excitetad IK perpendicularis HL, 

& fiat vt IH ad HL, ita AC ad CD, 

ipfiq; CD ponatur squalis CE. Quoniam igitur squales funt 
AC,CB,& squales quoque EC.CB, fiunt & reliqus AF. DB s- 
quales quare differentia ipfarum AD.DB erit ED-Et qm eft vt 
IH ad HL , ita AC ad CD, erit vt quadratum IH ad quadrarum 
HL, ita quadrarum ACad CD quadratum, fed quadratu IH ad 
curell. j. quadratum HL.eft vt IH ad Hkieft enim * vt quadratum prim£ 
1 1. st xi i. trium proportionalium ad quadratu fecunds, ita prima ad ter- 
tiam, vt igitur IH adHK hoc eft ad HG.ita erit quadratum AC 
ad quadratum CD,& diuidedo erit vt IG, hoeeft vt quadrupla 
FG ad GH.ita exceflus quadratorum AC.CD ad quadratC CD, 
&quadruplatisconfequenrib.vt FG quadi u pia a.dGH quadtu- 
plam,fcu quod idem eft vt FGfimpla adfimplam GHieft enim 
eadem ratio vtrobique,ita erit exceftus quadratorum AC,CD 
ad quadruplum quadrati CD, hoc eft ad quadratum ED,fed ex 
ceflus quadratorum AC,CD squalis eft reftangulo DAE, hoc 
eft AD B ex Lemmate in Prob.t7,crgo vt FGadGH, ita erit 
rettangulum ADBad quadratfi FDSeda eft igitur ABin’duas 
partes AD, DB fub quibus re&angulum ADB ad quadratu dif- 
ferentis ipfarum rationem habet vt F G ad GH, quod erat fa* 
ciendum. 

f i n i s. 
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